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국문초록

분수와 나눗셈에 대한

초등학교 수학의 개념 이미지 분석

신 성 희

제주대학교 교육대학원 초등수학교육전공

지도교수 최 근 배

학생들은 개념을 정립하기 위해 여러 가지 조작이나 활동을 거치며 심상과

경험을 구성하게 되는데 이 때,개념 명칭과 관련하여 개인이 기존의 경험 등과

의 결합을 통해 형성하게 되는 비언어적인 것을 개념 이미지라고 한다.학생이

형성한 개념 이미지는 학생들의 수학 학습에서 문제 해결의 근거가 될 수도 있

고,다른 개념을 구성하는 데 활용될 수 있다.학생들이 실제로 형성하게 된 다

양한 개념 이미지의 유형을 분석하여 학생들의 수학 개념 학습 과정의 메커니

즘을 이해하며,오개념의 형성도 줄일 수 있는 방안이 필요한 실정이다.

이에 본 연구는 수학 내용 중에서 분수와 나눗셈에 관한 개념 이미지를 2차

에 걸쳐 질문지를 만들고 그 질문지를 학생들에게 투입하여 각 문항별로 개념

이미지를 분석하였다.

분수의 개념 이미지는 대체로 전체와 부분의 의미로 직사각형이나 원을 등분

하여 색칠함으로써 표현하는 경우가 대다수였다.그 외에도 비의 개념이나 몫의

의미로서의 분수의 개념을 표상하기도 하엿다.

나눗셈의 개념 이미지는 등분제보다는 포함제로 나타내는 경우가 비율 상 많

았다.특히나 분수의 개념 자체가 전체와 부분의 관계로 추상적이기 때문에 분

수의 나눗셈 상황을 이미지화시키는 것에서는 많은 학생들이 오개념을 지니고

있는 것으로 나타났다.
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분수와 나눗셈의 개념 이미지를 분석한 결과 학생들은 교과서에 제시된 개념

정의를 변형시키거나 자신의 것으로 재해석하여 다양한 개념 이미지를 만들어

내고 있음을 알 수 있었다.그리고 대체로 그림으로 개념 이미지를 표상하나,

그림만으로 설명이 안 될 때는 그림과 언어를 동시에 사용하기도 하였으며 교

육과정 상 뒤로 갈수록 개념의 확장이 이루어져 학생들이 개념 이미지를 나타

내는데 어려워했다.

분수와 나눗셈 개념은 초등학교 학생들의 인식 수준에서는 형상화하기 어려

운 개념이다.이들의 개념 이미지를 연구해봄으로써 학생들이 분수와 나눗셈에

대해 구성하는 다양한 개념 이미지 양상을 알 수 있었고 앞으로 학생들의 다양

한 개념 이미지에 맞게 여러 가지 방법으로 개념을 설명하고 예를 들어주며 절

차적인 공식이나 지식보다는 과정 중심의 학습으로 구성해나갈 수 있어야 할

것이다.
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Ⅰ.서론

1.연구의 필요성 및 목적

수학 내용은 현실적으로 존재하지 않는 관념들을 대상으로 취급하기 때문에

초등학교 학생들에게는 어렵게 느껴지기 마련이다.그러므로 초등학교 수학 교

육은 내용을 연역적 방법이나 추상적인 방법으로 이해하기 보다는 학생들이 느

낄 수 있는 현실에서 직관이나 구체적인 활동 등을 통해 점진적으로 추상화 과

정을 거치도록 도와주어야 한다.이러한 관점에서 제7차 개정 교육과정 교과서

는 실제 상황과 구체적 활동 중심으로 짜여져 있는 것을 알 수 있다.

그러나 학생들은 개념을 이해할 때,현실에서 직관하거나 구체적인 조작 활동

을 하여 정의한 교과서 개념 정의를 곧바로 이용하여 개념을 정의하기 보다는

현실과 개념의 중간 개념으로 스스로 개념을 만들어 나간다.Skemp(1987)에 의

하면 수학적 개념 형성은 수학 학습의 기본이 되는 것이므로 학습자 자신의 마

음속에서 일어나야 하며 학습자에게 강요할 수도 없고 대신해 줄 수도 없는 것

으로서 교사가 할 수 있는 최선의 것은 수학적인 개념을 바르게 형성할 수 있

도록 도와주는 일이라고 하였다.개념 학습은 이렇게 교사가 원하는 방식대로

학생들에게 심어질 수 있는 것이 아니다.

Vinner(류희찬 역,2003)에 의하면,수학에서의 개념은 주로 정의에 의해 획

득된다고 하였다.그러나,개념에 대한 정의를 암기하는 것으로 그 개념을 이해

했다고는 할 수 없다.(Vinner,1991)학생들은 개념을 정립하기 위해 여러 가지

조작이나 활동을 거치며 심상과 경험을 구성하게 되는데 이 때,개념 명칭과 관

련하여 개인이 기존의 경험 등과의 결합을 통해 형성하게 되는 비언어적인 것

을 개념 이미지라고 한다.개념이 시각적 표상을 갖는 경우,개념 이미지는 시

각적 표상일 수 있으며,인상이나 경험의 집합체일 수도 있다.개념 명칭과 결

합된 시각적 표상,심상,인상,경험은 언어의 형태로 번역될 수 있다.이렇게

형성된 개념 이미지는 학생들의 수학 학습에서 문제 해결의 근거가 될 수도 있

고,다른 개념을 구성하는 데 활용될 수 있다.
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초등학교 수학 교육 목표중 하나가 개념 형성임에도 불구하고,그러한 개념

형성 학습보다는 문제 풀이 식에 급급한 교수․학습이 이루어지는 것이 지금의

현실이다.학생들은 교과서에 나오거나 선생님이 알려주는 개념 정의를 암기하

는데 시간을 투자하고 스스로 수학적인 개념을 형성하는 데 전력을 다하지 않

는다.그리고 가지고 있는 수학 개념을 표상(representation)하는 것에도 매우

서툴다.

표상은 학교 수학을 위한 원리와 규준에서 제시된 다섯 가지 수학적인 과정

(문제해결,추론,연결성,의사소통,표상)중의 하나(NCTM,2000)이며 그것은

또한 수학학습 활동 중에 일어나는 어떤 절차를 나타내는 것 이상으로 수학의

교수와 학습에 관한 한 방법으로 볼 수 있다.뿐만 아니라 교사의 측면에서 보

면 아이들이 해 놓은 표상을 통해서 수학에 관해 아이들이 어떻게 이해하고 사

고하고 있는가를 꿰뚫어 볼 수 있는 중한 자료가 될 수 있다.(최창우,2002)

학생들이 실제로 형성하게 된 다양한 개념 이미지의 유형을 분석하여 학생들

의 수학 개념 학습 과정의 메커니즘을 이해하고,오개념의 형성도 줄일 수 있을

것이다.즉,학생들은 교사나 교과서의 언어적 진술과 시각적 설명을 통하여 수

학 개념을 형성하게 되며,교사는 직접적으로 학생이 구성한 개념을 볼 수 없으

므로 학생이 표현한 개념에 대한 정의나 설명을 통해 학생이 구성한 개념을 판

단하고 교정할 수 있다.교사가 학생들이 겪는 인지적 갈등 상태를 파악할 수

있고,특정한 인지체계에 대한 지식을 가지고 있다면 학생의 반응을 보다 잘 감

지할 수 있고,학생의 갈등 요인을 표면으로 드러내어 갈등을 해결하는 시작으

로 삼을 수 있다.이러한 측면에서 학생들이 갖고 있는 개념 이미지를 파악하는

것은 학생들의 개념 이해를 돕고 잘못된 개념 이미지를 형성하는 교육 방법을

개선하기 위한 시사점을 줄 수 있을 것으로 본다.(김미령,2004)

개념 이미지에 대한 앞선 연구들을 살펴본 결과 초등학교 수학의 개념 이미

지 연구는 지극히 드물었으며,기하 영역에 치중한 연구들이 많은 것으로 보인

다.그러나 초등학교에서는 도형 영역에서 비교적 많은 표상 활동이 이루어지기

때문에 본 연구에서는 수와 연산 영역 중에서 ‘분수’와 ‘나눗셈’에 대한 개념 이

미지를 분석해보고자 한다.또,학생들의 개념 이미지를 분석한 결과를 통해 개

념 학습 과정에서의 시사점을 도출하도록 하겠다.
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2.연구 문제

본 연구에서는 초등학교 수학에서의 ‘분수’와 ‘나눗셈’에 대한 학생들의 수학

개념 이미지를 분석하고,학생들의 다양한 개념 이미지를 통해 초등 수학 교육

에 있어서 학생들의 개념 학습 과정의 시사점을 도출해보고자 한다.

가.초등학교 학생들의 분수 개념 이미지를 분석한다.

나.초등학교 학생들의 나눗셈 개념 이미지를 분석한다.

다.학생들의 개념 이미지를 분석하여 개념 학습 과정에서의 시사점을

도출한다.

3.용어의 정의

가.개념 이미지(Conceptimage)와 개념 정의(Conceptdefinition)

개념 명칭을 보거나 들을 때 그것은 우리의 기억을 자극한다.개념 명칭에 의

해 우리의 기억 속에 무엇인가가 떠오른다.일반적으로 그 개념이 정의되어 있

더라도 떠오르는 것은 개념 정의가 아니다.떠오르는 것은 소위 개념 이미지

(conceptimage)라고 한다.(Tall&Vinner,1981;Vinner,1983)즉,개념 명칭과

결합된 시각적 표상,심상,인상이나 경험의 집합체를 언어한다.

Vinner(1983)는 비순환적인 방법으로 개념을 정확히 설명하는 언어적 정의

(verbaldefinition)를 개념 정의라고 하였다.이 개념 정의는 공식적인 수학 이

론의 바탕을 이루는 것으로 공적 개념 정의라고 할 수 있다.

본 연구에서는 개념 이미지란 개념의 시각적 표상 또는 언어적 표현 등을 언

어하고,수학을 가르치는 데 필요한 개념을 명확히 설명한 것을 개념 정의라고

한다.



- 4 -

나.표상(representation)

표상이라는 용어는 과정과 결과(product)양쪽 모두에 관련된다고 할 수 있

다.다시 언어해,어떤 형태로 수학적인 개념이나 혹은 관계를 획득하는 행위와

도 관련된다.더욱 나아가,표상은 수학을 행하는 인간의 마음 속에서 내적으로

일어나는 과정 및 결과는 물론이고 외적으로 관찰할 수 있는 것에도 적용된다.

본 연구에서는 외적으로 드러나는 학습자의 기록을 언어한다.

4.연구의 제한점

가.본 연구는 제주시의 한 초등학교를 대상으로 하는 것이므로 다른 지역에서

는 다른 결과를 기대할 수도 있다.

나.학생들의 작성한 개념이미지 질문지를 해석하여 일반화 하는데는 한계가 있

을 수 있다.

다.본 논문에서 보이는 분수와 나눗셈의 개념이미지 유형은 학생들의 구성한

개념이미지 유형을 모두 보였다고 단정 짓기는 어렵다.
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Ⅱ.이론적 배경

1.개념에 대한 이론 고찰

초등학교 수학은 개념 형성에 그 목표를 두고 있다.수학적인 정의를 통해

학생들에게 심어진 개념은 또 다른 개념을 학습하는데,혹은 수학의 과정에서

수학적 언어로 작용하면서 문제 해결의 근거가 되기도 한다.

배종수(2002)에 따르면 수학적인 개념은 순수 수학에서 활용되는 용어가 아니

고 수학 교육에서 활용되는 용어임을 알 수 있다.수학적인 개념은 수학에서 논

의하는 용어보다는 수학을 학생들에게 가르치면서 발생할 수 있는 수학 교육의

용어로 보아야 한다고 하였다.

가.개념 형성

어떤 개념을 획득하는 것이 그 개념에 대한 개념 이미지를 형성하는 것이라

고 가정하였을 때,개념 정의를 암기하여 알고 있다고 해서 개념을 이해했다고

볼 수는 없다.이해한다는 것은 그 개념 이미지를 갖는 것이라 할 수 있다.어

떤 의미는 단어와 결합되어야만 한다.예를 들어,어떤 주어진 집합의 멱집합이

그 집합의 모든 부분집합의 집합이라는 것을 안다고 할 때,주어진 집합의 멱집

합을 구성해 보지 않는 한 이것은 아무런 의미도 없을 것이다.그러므로 멱집합

의 개념 이미지에는 실제로 멱집합을 구성하는 것에 대한 기억이 포함되어야

한다.

집,오렌지,고양이 등과 같은 일상생활 속에서 사용되는 대부분의 개념은 정

의와 별 상관없이 획득된다.반면에 어떤 개념은 정의에 의해 도입된다.‘숲’이

라는 단어를 아동들에게 “아주 많은 나무가 함께 있는 것”이라고 설명해 줄 수

있다.이와 같은 정의는 개념 이미지의 형성을 돕는다.그러나 이미지가 형성되

는 순간 정의는 별 도움이 안 된다.고려중인 개념에 관한 내용을 다룰 때,정

의는 사용되지 않거나 심지어 잊혀 지기조차 한다.따라서 개념 형성에서 정의

의 역할은 비계에 비유될 수 있다.건물이 완성되는 순간 비계는 제거된다.(류
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희찬,2003)

나.개념 이미지와 개념 정의

개념 정의는 크게 학문적,사회적 의미의 언어로 진술되어 공식적으로 사용되

는 공적 차원의 개념 정의(formalconceptdefinition)와 개인적 차원에서 재해

석되고 수용된 사적 차원에서의 정의(privateconceptdefinition)로 나눌 수 있

다.수학은 기본 개념과 공리에서 시작하는 연역적 이론이기에 기본 개념에 의

해 다른 모든 개념들이 정의되고,공리가 아닌 모든 정리 또한 추론 규칙에 따

라 공리로부터 증명을 해 나가는 순서를 밟게 된다.이렇듯 수학의 논리적․연

역적 기본이 되는 개념의 정의를 공적 개념 정의라 할 수 있다(한길준,우호

식,2001).공적 차원의 정의는 간단히 개념 정의로 언어할 수 있으며 여러 사람

들이 의사소통할 때 모두 인정하여 받아들일 수 있는 것이며,그것을 바탕으로

연역적인 결과를 도출해 낼 수 있고,정해진 어떤 것을 지명할 수도 있다.그에

반하여 사적 차원의 정의는 주어진 개념의 정의와 연관되어 개인의 인지구조

내에서 형성되는 심상(mentalpicture)들로 지극히 개인적이며 고정되어 정해진

것이 아니라 변화,발전해가는 어떤 것이라고 볼 수 있다.학생들은 이 개인적

인 심상을 문제를 해결하고,예와 반례를 구분하는데 사용하고,이것으로 학생

들 스스로가 개념을 소유하고 있는가의 여부를 판단하는 기준으로 삼는다(김미

령,2004).개념 학습은 이렇게 교과서나 교사의 설명을 통해 제시된 개념의 공

적 차원인 개념 정의를 통해 이루어지고,이렇게 형성된 개념 정의 이미지는 개

인적인 재조직을 통해 ‘개념 이미지’가 형성된다.이렇게 형성된 이미지는 학생

들이 수학 활동을 하는데 문제 해결이나 의사소통의 근거가 된다.

[그림 Ⅱ-1]개념 정의와 개념 이미지
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개념 정의

         
개념 이미지

전문적 상황에서는 정의가 아주 중요한 역할을 한다.정의는 개념 이미지를

형성하는 것을 돕는 것은 물론이고 인지적 과제를 해결하는 데 결정적인 역할

을 하기도 한다.정의는 개념 이미지로 인한 많은 함정을 피해 갈 수 있게 하는

잠재력을 지닌다.

따라서 전문적인 상황에서는 일상생활과는 전반적으로 다른 사고 습관이 학

생들에게 필요하다.적어도 학습 과정의 초반에서는 일상생활에서의 사고 습관

이 전문적인 상황에서의 사고 습관보다 우세하리라고 예측할 수 있다.Vinner

는 함수,접선,극한 개념을 소재로 한 설문조사를 통해 개념 정의를 필요로 하

는 전문적 상황에서 대부분 학생들이 정의를 사용하지 않고 개념 이미지에 의

존하여 인지적인 과제를 수행함을 밝히고 있다.

Vinner는 인지 구조 내에 두 종류의 서로 다른 세포(이것은 생물학적 세포를

의미하지 않는다)가 존재한다고 가정하였다.하나는 개념 정의를 위한 것이고

나머지는 개념 이미지를 위한 것이다.하나 또는 두 세포 모두가 비어 있을 수

도 있다(개념 명칭에 어떤 의미가 결합되어 있지 않으면 개념 이미지 세포는

비어 있는 것으로 간주하며 이것은 의미 없는 방법으로 개념 정의를 기억하는

상황에서 주로 일어날 수 있다).비록 독립적으로 형성될지라도 두 세포 사이에

상호작용은 있을 수 있다.(류희찬,2003)

[그림 Ⅱ-2]개념 이미지와 개념 정의의 상호 작용

개념 이미지는 개념 정의의 모든 측면을 반드시 반영하지는 않는다.그러나 많

은 교사들은 개념 정의가 학생들에게 바로 개념 이미지로 자리 잡을 것으로 여

기고 있다.즉,[그림 Ⅱ-3]처럼 개념 이미지가 개념 정의에 의해 형성되고 통제

될 것이라고 생각한다.
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개념 정의

         
개념 이미지

[그림 Ⅱ-3]형식적 개념 이미지의 형성

개념 형성 과정뿐만 아니라 문제 해결이나 과제 수행 과정에서도 교사들은

학생들의 인지적 과정이 다음과 같은 세 가지로 일어날 것이라 생각한다.

[그림 Ⅱ-4]정의와 이미지 사이의 상호 작용

[그림 Ⅱ-5]순수한 형식적 추론
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[그림 Ⅱ-6]직관적 사고를 따르는 연역

이러한 모든 과정은 전문적인 상황에서 문제가 제기 되었을 때,개념 정의와

개념 이미지의 연합 체계가 어떻게 반응하더라도 개념 정의를 고려하기 전에는

답을 형식화하기 어렵다고 보는 점이다.그러나 이러한 교사들의 이상적인 반응

을 학생들이 해주는 것은 어렵다.오히려 학생들에게 일어나는 수학적인 과정은

직관적 반응이다.

[그림 Ⅱ-7]직관적 반응

여기서 개념 정의 세포는,비어 있지는 않더라도 문제 해결 과정 동안 작동하

지 않는다.일상생활에서의 사고 습관이 강하게 남아 있어서 형식적 정의를 고

려할 필요가 없다.대부분의 경우 개념 이미지 세포만 적용해도 성공할 수 있

다.그렇기 때문에 사람들은 개념 정의 세포를 적용하려 들지 않는다.불완전한

개념 이미지로는 틀리기 쉬운 비정형적인 문제의 경우만 개념 정의를 적용한다.

그런 문제들은 흔하지 않으며 그런 문제가 주어지면 학생들은 부당한 문제라고

생각한다.따라서 원리상,전문적인 상황을 해결하는 데 부적절한 일반적인 사
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고 습관을 변화시키기는 대단히 어렵다.본 연구에서는 학생들이 수학적인 과정

에서 떠올리는 개념 이미지를 분석하여 개념 정의와의 관계와 앞으로의 초등

수학 교육의 방향에 대한 시사점을 도출해보고자 한다.

2.분수와 나눗셈의 의미 분석

가.분수의 의미별 분석

분수 개념은 여러 가지 의미를 지니고 있다.많은 수학자들은 분수의 의미를

여러 가지로 제시하였는데,그 중 본 연구에서는 전체-부분,몫,비,연산자,측

도 개념으로 의미를 나누어 살펴보고자 한다.

1)전체-부분의 의미

전체-부분의 의미는 분수 개념에서 가장 기초적이고 중용한 개념이며,분수

개념을 도입할 때 가장 자연스러운 방법이다.전체에 대한 부분을 분수 기호로

나타내는 능력은 연속량이나 이산량을 같은 크기를 갖는 부분이나 집합으로 분

할하는 능력과 관련되고 이것은 나중에 분수를 읽는데 중요한 역할을 한다.또

한 전체-부분 관계가 중요한 것은 무엇보다,전체에 대한 부분의 관계를 양화

함으로써 분수 개념을 기를 수 있으며,분수의 양적인 개념은 크기비교,동치분

수,연산학습을 의미 있게 하는 데 중요한 역할을 하기 때문이다.자연수 개념

발달에서 세기 전략이 중요한 것과 마찬가지로 부분-전체 관계의 인식을 위한

기초로서 분할 활동이 주용하며,학생들이 다양한 분배 상황을 경험하게 해야

한다.(2005,최영주)

학생들이 성공적인 분할을 하기 위해서 필요한 인지구조와 관련하여 Piaget,

Inhelder,Szeminska(1960)는 아동들이 분수를 이해하려던 다음과 같은 7가지의

특성을 인식할 수 있어야 한다고 주장하였다.

① 전체는 분할될 수 있다.

② 분수는 부분의 수를 의미한다.

③ 분할은 끝까지 남김없이 해야 한다.
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④ 부분의 수와 분할 회수 간에는 일정한 관계가 있다.

⑤ 분수는 부분인 동시에 분할될 수 있는 전체이다.

⑥ 전체는 분할해도 보존된다.

⑦ 모든 부분은 크기가 같다

Hiebert와 Tonnessen(1978)은 Piaget등의 7가지 개념이 연속량뿐만 아니라

이산량에서도 적용될 수 있는지 확인하기 위하여 연구를 반복한 결과,이산량의

경우에 아동들은 하나씩 분할하기 또는 세기 전략을 사용했으며,연속량에서도

길이 분할과 넓이 분할은 다른 양상을 보였다.Piaget등은 부분-전체 관계에 대

한 이해가,전체에 대한 부분을 가늠함으로써 분할 결과를 짐작하는 이른바 “예

측 스킴(anticipatoryscheme)"의해 좌우된다고 하였는데 이것은 이산량이나

연속량에 모두 적용되는 것이다.

Pothier와 Sawada(1983)는 유치원에서 3학년까지의 학생들을 대상으로 한 연

속량 분할 기능에 관한 연구에서 분할 능력은 4단계를 거쳐 발달해 간다고 밝

히고 있다.첫 번째 단계 반으로 분할하기,분할과정에서 가장 먼저 나타난다.

두 번째 단계에서는 이등분을 반복함으로써 2의 거듭제곱으로 분할할 수 있게

된다(2,4,8,16등분...).이 때 크기를 같게 분할해야 한다는 인식이 더욱 요구된다.

세 번째,짝수개로 분할하는 단계에서는 반복적인 이등분을 능가할 수 있어야

한다.이 단계의 공통적인 오류는 [그림 Ⅱ-8]처럼 모양이 같지 않으면 그 크기

도 다르다고 생각하는 것이다.

[그림 Ⅱ-8]모양이 달라 크기가 다르다고 생각하는 등분
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네 번째,홀수개의 분할인데,홀수개로 분할하기 위해서는 이등분에 기초하지

않는 다른 분할 절차를 필요로 한다.이 단계에서 이르지 못하면 많은 경우 반

복적인 시도에도 불구하고 주어진 것의 분할 단위를 가늠하지 못한다.

부분과 전체 관계에 대한 이해는 적절한 분할 경험을 통해,하나의 전체를 분

할한 부분의 개수와 그 크기 사이의 상보적인 관계를 관찰함으로써 가능하며

(Bejr,Lesh,Post,& Silver,1983),역으로 분할에 성공하기 위해서는 부분-전

체 관계가 예측 가능해야 한다.

Armstrong과 Larson(1995)이 4,6,8학년을 대상으로 [그림 Ⅱ-9]와 같은 과제

를 주고 넓이 비교 전략을 조사한 결과,많은 학생들이 과제에 내재하는 부분-

전체 관계를 인식하지 못하고 시각적으로 직접 비교하는 전략을 사용하는 것으

로 나타났다.

가 나

다 라

[그림 Ⅱ-9]넓이 비교 과제

4학년은 직접 비교 전략을 선호하였으며,분수 기호를 제시했을 때도 여전히

직접 비교 전략을 사용했고,6,8학년은 유리수에 주어진 수업 시간이 많음에도

불구하고 부분-전체 관계를 사용하여 문제를 해결하는 학생의 수가 그리 많지

않았다고 밝힌다.

부분-전체 관계를 이러한 형태의 비교 과제에 응용하기 위해서는 전체의 크기

와 분할 수가 같은지,그 중 얼마만큼이 칠해져 있는지 등의 정보들을 종합하여

야 하는데,직접 비교 전략을 사용하는 학생들은 부분0전체 관계를 생각하지 못
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하고 지각적인 조건만을 생각한다.결과적으로 학생들은 부분을 전체와 분리해

서 생각하고 단순히 부분만을 시각적으로 가늠하여 비교하게 된다.

많은 학생들은 분수를 부분-전체의 표상이나 비교할 수 있는 양으로 이해하지

못하고,분수가 칠해진 부분에 이름을 붙인 것이라고만 생각한다.Figueras,

Filloy와 Valdemoros(1987)등은 11-13세 아동들에게 그림을 제시하고 분수를 쓰

거나 주어진 분수에 맞게 주어진 그림을 완성하는 문제를 제시하고 그들의 반

응을 분석하였는데,여기에서 가장 많이 나타나는 전략은 부분의 개수 즉 분자

에 주의를 집중함으로써 분모를 무시하거나 임의로 바꾸고 분자와 분모를 별개

로 다루는 것이었다.이들은 또 분할에서 어려움을 느끼고 부분의 크기가 다르

다는 것을 인식하지 못하였으며 경우에 따라서는 분모에 집중하기도 하였다.

Zeman(1991)은 분수의 상대적인 크기와 분수의 덧셈,뺄셈,곱셈,나눗셈에서

부분-전체 도식(schema)이 기여하는 바에 대해 설명하면서,분수의 개념화에

있어서 부분-전체 개념을 강조하였다.

Hugnting과 Korbosky(1990)의 연구에서는 학생들이 연속량보다 이산량에서

부분-전체를 더 잘 인식하는 것으로 나타났다.이산 상황이 쉽다고 생각하는

주된 이유는 낱개로 되어 있어서 개수를 세어 나타내기가 수월하다는 것이다.

하지만,전체-부분에 대한 관계를 이산 상황에서만 학습하다 보면,부분과 전체

대신,부분과 부분이라는 비의 개념으로 잘못 표상되어 오류를 야기하는 원인이

되기도 한다.

Hunting은 연속 상황에서 분수에 대한 이해가 이산 상황에서 설정된 문제를

이해하고 해결하기 위한 선행 요건이라고 생각하며,연속량 상황에서의 분할은

부분-전체 구조에서 전체를 1로 보는 것이 용이하므로 이산적인 분할 상황보다

이해하기가 쉽기 때문에 분수 개념을 도입할 대 연속량을 사용하는 것이 바람

직하다고 지적한다.

학교에서 사용하는 대부분의 분수 모델은 학생들이 이미 분할되어 제시되어

직접 조작해 볼 수 있는 기회를 거의 갖지 못하며 연속량 상황을 주로 다루고

있다.이와 같은 상황에서는 분수 개념에 대한 이해가 매우 제한적일 수밖에 없

다(Witherspoon,1993).그러므로 학생들은 다양한 형태의 모델(여러 가지 구체

물,그림,수직선 등 이산모델,넓이 모델,길이 모델 등 연속모델)을 이용해서



- 14 -

분할 활동을 해 보아야 한다.또,여러 가지 방법으로 분할할 수 있다는 것을

경험하고,모양이나 배열은 다르지만 크기는 같다는 것을 인식할 수 있어야 한

다.(최영주,2005)

2)몫의 의미

유리수를 나눗셈의 결과로 해석하는 것이다.정수에서의 나눗셈은 피제수가

제수보다 작거나 둘 사이의 공배수가 없을 때는 나머지 없이 그 결과를 나타낼

수 없다.이런 경우에 그 결과를 몫으로 나타낼 수 있도록 확장시킨 것이 유리

수의 몫의 의미이다.즉,유리수 

는 a÷b의 의미로 쓰인다.나눗셈에는 등분제

와 포함제가 있는데,포함제 상황에서의 분수는 측정의 의미를 지니고 있다.이

에 반해,등분제의 상황에서는 분수는 몫의 의미를 지니고 있다.

3)비의 의미

분수는 처음부터 크기를 측정하는 과정과 관련되어 있다.(Davydovetal.,

1991).측정과정에서의 분수는 단위(기준)에 대한 부분의 상대적인 크기를 나타

내며 이것이 비를 의미한다.비는 수라고 하기 보다는 비교 지표(comparative

index)라고 하는 것이 더 정확하다.등분할 상태를 나타낸 분수 

과

는 그 뜻

이 다르지만 두 양의 상대적인 크기를 나타내는 비의 의미에서는 같은 수를 나

타낸다.또,서로 다른 크기에서도 전체에 대한 부분의 상대적인 크기가 

과

같다고 생각할 수 있을 때 비의 개념을 이해한다고 볼 수 있다.따라서 분수의

본질적인 개념을 이해하기 위해서는 상대적인 크기를 나타내는 비의 의미를 이

해하여야 한다.














[그림 Ⅱ-10]상대적인 크기 비교

4)측도의 의미
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분수의 역사를 살펴보면,분수는 배분 상황과 측정 상황에서 도입되었다.단

위로 주어진 양을 측정하였을 때,단위로 측정하고 남은 부분을 나타내기 위해

서 새로운 단위를 도입하여 원래의 단위와 나머지를 새로운 단위로 나타내면서

분수가 발생되었다.어떤 막대의 길이를 재기 위해서는 적절한 단위가 필요하고

그 단위를 반복적으로 사용하여 측정 결과를 단위의 자연수 배로 나타낼 수 있

을 때 그 단위를 반복적인 측도라고 한다.

예를 들어,다음 그림에서 막대의 길이는 단위의 3배이다.

단위 :

막대 :

그러나 단위를 반복적으로 사용하여 측정 결과가 자연수 배인 경우는 드물다.

예를 들면,주어진 단위의 정확한 자연수 배가 아닌 어떤 길이를 재는 경우,학

생들은 ‘3번하고 조금 더 된다’또는 ‘약 3번’이라고 어림할 것이다.

단위의 자연수 배만큼 재고,남는 부분을 재기 위해서는 처음에 재었던 단위

보다 더 작은 단위가 있어야 할 것이다.

단위

단위의 3배와 남는 부분

단위를 3등분 하였더니 남

는 부분은 단위의 


더 작은 단위로 재어야 한다는 생각은 단위가 나누어질 수 있는 것이라고 생

각하는데서 비롯된다.등분할에 대한 인식이 여기에서 필요하다.남는 부분의

길이를 재기 위해서는 단위 를 2등분한 단위로 재어보고 잴

수 없으면 의 단위로 잰다.따라서 위의 재고자 하는 길이는 단위 길
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이의 


이다.이와 같이 단위분수는 단위보다 작은 부분을 측정하는데 가장

기본적이다.

5)연산자 의미

연산자의 의미로서 분수는 유한 집합에서 유한 집합으로의 사상이나 유클리

드 평면에서 유클리드 평면으로의 사상이라고 할 수 있다.도형을 

만큼 축소,

확대시키거나,한 집합을 그 집합의 원소의 개수의 

배한 다른 집합으로 줄이

거나 늘이는 함수로서 

를 생각할 수 있다.

나.나눗셈의 의미 분석

NCTM standards(1989:김수미,2004에서 재인용)에서는 수학의 내용과 강조

점에 대한 변화를 요약하면서,연산 영역에서는 특히 연산의 의미와 연산 감각

등을 강조하는 반면,복잡한 지필 계산이나 이해에 기초하지 않은 절차의 암기

등을 지양하고 있다.의미를 모르면서 절차를 반복하는 것은 이해라고 할 수 없

다는 것이다.

연산의 의미를 이해하지 못한 아동은 자신이 암기한 절차에 따라 기계적으로

계산하게 된다.이것은 단지 알고리즘에 따라 단계적으로 절차를 수행한 것일

뿐 연산을 했다고 보기 어렵다.따라서 효과적인 나눗셈 연산이 되기 위해서는

나눗셈의 의미에 대한 이해가 필수적이다.

그리고 나눗셈의 의미에 대한 올바른 이해를 위해 나눗셈이 다른 연산들과의

관계도 인지할 필요가 있다.나눗셈은 다른 연산들과 서로 관계를 맺고 있으며,

덧셈,뺄셈,곱셈에 대한 선행학습을 필요로 한다.(2004,김수미)

본 논문에서는 구광조 외 5인(1995)이 제시한 나눗셈의 의미 및 동수누감으로

의 나눗셈(배종수,1999)의 경우를 포함해 다섯 가지로 나누어서 나눗셈의 의미

를 살펴보고자 한다.
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1)곱셈의 역연산

b*x=a,또는 x*b=a에서 x구하기를 a*b로 본다.이 정의는 나눗셈의 수학적

인 정의에 해당하는데 곱셈의 역연산 관계로 보는 관점이다.이러한 관점은 곱

셈식에서 승수와 피승수를 찾아 나눗셈의 몫을 알아보는 과정에 잘 나타나 있

다.

2)등분제

a를 b등분하면 얼마씩이 되는가를 a*b로 본다.이 관점에서의 나눗셈을 등분

제라고 한다.

등분제에서는 묶음이 미리 결정되어 있고 각 묶음에 들어가는 물체의 수를 구

하게 되는데,각 묶음에 들어가는 요소나 물건의 개수는 이 나눗셈에서 답이 된

다.

3)포함제

a에는 b가 몇 번 포함되는가를 a*b로 보는 것이 포함제이다.이처럼 포함제

에서는 가 묶음에 들어가는 물체의 수가 주어져 있고 그럼 묶음의 수가 모두

몇 개 인가를 구하게 되는데,바로 묶음의 수가 답이 된다.

4)나머지가 있는 나눗셈

a*b는 a=(b*q)+r인 자연수 q와 r(단,0≤r<b)을 구하는 것이다.이 정의는 위

의 것들과는 조금 다른 성격으로 보는 것이다.이를테면 32÷6을 원소가 32개인

집합을 6개씩 줄을 만들면 어떻게 되느냐로 보는데,이 경우에 물론 5줄을 만들

고 2개가 남는다고 본다.이때 5를 몫이라고 하며 2를 나머지로 보는 것이다.

5)동수누감으로서의 나눗셈

동수누감 접근이란 a*b를 발견하기 위하여 나머지 r이 b보다 작게 될 때까지

a로부터 연속적으로 b를 뺀 횟수를 몫으로 구하는 것이다.예로 44÷13을 동수

누감으로 생각해 보면,44에서 나머지가 13보다 작아질 때가지 빼는 것을 나타

낸 것이다.그러면 44에서 13을 3번 빼고 나머지는 5임을 알 수 있다.따라서

44를 13으로 나누는 것은 몫이 32이고 나머지가 5인 것이다.이것은 나눗셈을
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반복된 뺄셈으로 간주할 수 있음을 보여준다.

3.수학적인 언어표현

수학적 개념은 실생활,물체,조작 자료,그림,언어,기호 등 다양하게 표현될

수 있다.인간의 사고 활동은 개념 형성에 기초하기 때문에 어떻게 형성되는가

하는 논의와 이 때 언어가 어떤 작용을 할 수 있는가 하는 논의는 매우 중요하

다.

수학적 대상은 일부는 구체적이고 대부분은 추상적인 언어적 대상임이 수학적

개념을 이해하는 데 어려운 주요 요인이 되므로 수학적 개념을 학습시키는데

있어서는 용어의 사용에 신중을 기하여야 할 것이다.용어의 특정이 구체적 참

조물이나 예를 가지고 있고 그에서 추상된 것이라면 정의와 함께 구체적 참조

물이나 예를 통한 이미지 형성이 큰 비중을 차지하게 될 것이며,수학 내적으로

정의된 용어라면 구체적 실례보다는 언어적 정의와 그 추상성에 기초한 개념

구성에 비중을 두어야 할 것이다.

분수 학습에 있어서도 학생들이 분수를 어려워하는 원인 중 하나가 분수 언

어 사용이라고 할 수 있다.

예를 들어 분순의 여러 가지 의미 중 비의 의미에서 학생들은 종종 언어표현

에서 어려움을 겪어 답을 하지 못한다.‘~은 ~에 대해’라는 표현에서 기준량을

무엇으로 봐야 할 지 알 지 못하여 문제를 해결하지 못하는 경우가 많다.또한

복숭아 1팩에는 다음과 간이 복숭아가 3개 들어가 있다.그렇다면 복숭아 1개를

팩으로 담는다면 몇 팩이라 할 수 있을까?라는 문제 상황에서 출제자는 분명

1/3팩이라는 답을 정답으로 요구할지도 모른다.하지만 이것은,1팩이라고 할

수 도 있다.분영 복숭아 1개도 팩으로 담는다면,복숭아 1개도 1팩으로 담을

수 있기 때문이다.

NCTM(1989)Curriculum andEvaluationStandardsforschoolMathematics

에 의하면,학생들이 다양한 유의미상황-구체물,그림,기호표상에서 분수를 표

상하고 이들을 융통성 있게 바꿀 수 있어야 한다고 언어한다.수업에서 다양한

표현 양식을 사용하고 이런 양식들을 자주 서로 바꾸어 보게 하는 것은,학생들
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의 개념 이해를 돕고 더 복잡한 분수 개념을 구성하게 한다.

유리수 프로젝트(1983)는 구체와 추상을 연결할 수 있는 것으로 “언어”의 역할

을 강조한다.입으로 실현하는 「언어」과 그 「언어」을 글로 나타내어 보는

것은 구체물과 추상적인 사고를 연결해 주는 교량 역할을 한다.예를 들어,사

과 둘 중에 하나,또는 원을 둘로 나누고 칠은 한 것을 “이분의 일”이라고 입으

로 언어하고 “이분의 일”이라고 써 보고,이를 기호로 1/2로 나타내며,마지막으

로 1/2에 대한 추상적인 사고를 이끌어 내는 것이다.

기호,그림,언어뿐만 아니라 조작물(원형이나 직사각형 조각,칼라,칩,종이

접기,수직선,퀴즈네어 막대,도미노 등)을 사용하는 것은 분수 개념과 연산을

이해시키는데 매우 중요하다.

또한 수학적 기호는 수학적인 정신적인 활동을 이해하는데 영향을 미친다.학

생들이 개념의의미를 충분히 이해하면 이를 효과적으로 나타내가 위해서 기호

를 사용하게 된다.기호는 가장 추상적인 표현 체계로써 사고의 과정이나 결과

를 반성하고 사고를 능률적으로 할 수 있게 하는 원동력이 되는 반면,기계적인

처리를 하기 쉬운 특징이 있다.그러므로 기호는 다른 표상의 번역과 변형이 충

분히 이루어진 후에 도입되어야 하며,필요한 경우 다른 표현양식과 함께 다루

어져야 한다.성급히 기호를 제시하거나 기호만 가지고 학습하면 수학적 아이디

어나 의미는 도외시되고 피상적으로 기호를 다루게 되며 기호 절차를 단순히

암기하게 하는 결과를 초해한다.기호를 사용하기 전에 구체물을 다루어 보고

언어나 그림으로 표현하며 이를 글로 적어 보는 활동이 충분히 이루어져야 한

다.수학적인 아이디어를 이해하고 기호의 의미를 알도록 촉진시키는데 구체물,

영상적 양식,언어는 중요한 역할을 한다.

수학에서 기호와 의미의 연결은 물리적인 자료와 자료간의 활동과 상호작용

을 바탕으로 한 것이다.조작적인 보조물들은 문제 상황에 제시된 실제 생활과

추상적인 아이디어나 기호를 매개하는 역할은 한다.물리적인 자료는 분수 개념

형성 뿐 아니라 오개념의 수정,수학적 언어와 기호에 대한 의미습득을 촉진하

는데 도움이 된다.

분수를 잘 이해하고 다양한 분수 이미지를 표현할 수 있게 하기 위하여 물리

적인 상황은 다양하고 풍부해야 한다.제한된 물리적 상황의 결과는 “표현의 고
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착(representationalrigidity)'을 낳는다(Silver,1983).예를 들면 분수 2/3을 나

타내라고 했을 때 대부분의 학생들은 원이나 사각형을 그려서 세 등분을 하고

두 부분에 빗금을 그어서 나타내며 그 외에는 달리 표현을 하지 못한다.

아동들이 구체적인 보조물을 통해 얻게 되는 일화적인 경험은 일화에 관한

의미적인 정보와 관련될 때 유용하며,그 과정에서 학습자들이 교사나 동료들과

하는 언어적인 상호작용은 중요한 역할을 한다.수업에서 사용하는 언어는 ‘종

이를 접어라’‘구슬을 나누어라’‘분수를 약분해라’와 같이 직접적인 기능을 하기도

하지만, 개념 형성이라는 측면에는 언어화는 표현적인 기능을 한다.

Pimm(1994)은 ‘수학적 언어’를

① 수학 수업에서 교사와 학생들이 사용하는 대화언어,

② 수학 습득을 위해 특수하게 사용하는 수학적 언어,

③ 문장제나 그림 및 그 밖의 표상을 포함하는 교과서의 언어,

④ 기호 형태의 언어로 구분하고 있다.

수학의 언어는 다른 사람과 의사소통하기 위해 사용하는 언어뿐 아니라 혼자

서 수학을 할 때 사용하는 ‘내적 스피치’를 포함하며,이는 곧 수학에 대한 내적

이미지를 조절한다.

구체적인 수학적 아이디어의 이해를 돕고 이를 수학적 기호와 의미 있게 관

련시킬 수 있는 것이 흔히 알려진 것처럼 영상의 양식만의 아닌 것은 분명하다.

그림이나 조작적인 자료가 사용된 문제를 해결할 때,아동들은 문제에 제시된

분수를 쓰기 전에 자동적으로 미리 언어로 소리 내어 읽는 것을 볼 수 있다.아

동에게 매 번 제시된 분수를 입으로 말하게 하고 말한 것을 쓰게 하는 과정을

반복함으로써 기호의 의미를 잘 이해하게 되었다는 연구 결과가 있다(Behret

al.1983)
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Ⅲ.연구의 실제

1.연구 방법 및 절차

가.연구 대상 :제주특별자치도 제주시 일도2동 소재 I초등학교 6학년

3개 반 100명

나.연구 기간 :2010년 4월 ～ 2011년 2월

다.연구 절차

1)제7차 교육과정 및 개정 교육과정 초등학교 수학 교과서․지도서 분석

제7차 교육과정 및 개정 교육과정 초등학교 수학 교과서와 지도서의 내용을

분석하여 분수와 나눗셈이 도입되는 단계와 그에 따른 개념 정의를 파악한다.

2)개념 이미지 분석 질문지 제작

수학 교과서와 지도서에서 나오는 분수와 나눗셈에 대한 여러 개념들의 핵심

을 추려 학생들의 개념 발달(지도)수준에 맞게 문항을 개발한다.

3)분수와 나눗셈 개념 이미지 질문지 투입

학생들에게 개념 이미지 질문지를 투입하여 개념 이미지를 표현하게 하고 그

결과를 바탕으로 점진적으로 질문지를 수정․보완하면서 재투입한다.

4)분수와 나눗셈에 대한 학생들의 개념 이미지 분석

학생들이 응답한 질문지를 문항 별로 분석하여 분수와 나눗셈의 이미지를 분

석하고 그에 따른 특징이나 시사점을 도출해낸다.

2.검사 도구

본 연구를 수행하기 위한 표준화된 검사 도구가 없기 때문에 본 연구자가 문

항을 개발하였다.
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1)1차 질문지 제작

처음에는 시각적 표상과 언어적 표현을 함께 알아보기 위해서 하나의 개념을

주고 그것을 그림으로 표현해보고,문장제 또는 언어로 설명해보도록 2가지 형

태로 문항을 구성하였다.그리고 다양한 개념 이미지를 알아보기 위해서 한 개

념에 떠오르는 이미지들을 5가지 이상 써보도록 제시하였다.

[그림Ⅲ-1]은 학생들이 작성한 1차 질문지 그림이다.1차 질문지는 학생들로

하여금 개념을 표상하는데 오히려 거부감을 들게 하였고 5가지 이상 쓰는 것도

오히려 같은 개념 이미지를 반복적으로 쓰는 등의 비효율적인 결과를 양산하여

결국에는 질문지를 수정하게 되었다.

<앞장 - 6÷2의 몫을 구하는 방법>

• 5가지 이상 그림으로 나타내기

• 5가지 이상 문장제 만들기

<뒷장 - 


÷5의 몫을 구하는 방법>

• 5가지 이상 그림으로 나타내기

• 5가지 이상 문장제 만들기

[그림Ⅲ-1]학생이 작성한 1차 질문지
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2)2차 질문지 제작

1차 질문지의 문제점을 보완하여 시각적 표상과 언어적 표현을 학생들이 스

스로 판단하게끔 ‘그림이나 글로’나타내도록 선택권을 주었다.그리고 질문할

수 있는 개념을 많이 제시하여 단계적으로 학생들이 개념 이미지를 생성할 수

있도록 질문을 구성하였다.

학생들은 1차 질문지와는 다르게 어려움을 느끼지 않았고 자신만의 방식으로

표상을 할 수 있게 되었다.

<앞장 - 단계적인 6문항>

• 분수(진분수,가분수,대분수)의 개념

• 분수의 덧셈(동분모,이분모) 개념

<뒷장 - 단계적인 6문항>

• 분수의 덧셈(동분모,이분모) 개념

• 분수의 곱셈 개념

[그림Ⅲ-2]학생이 작성한 2차 분수 개념이미지 질문지
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<앞장 - 단계적인 6문항>

• 자연수끼리의 나눗셈 개념

• (분수)÷(자연수) 개념

<뒷장 - 단계적인 6문항>

• (분수)÷(자연수) 개념

• 진분수끼리의 나눗셈 개념

• (자연수)÷(분수) 개념

[그림Ⅲ-3]학생이 작성한 2차 나눗셈 개념이미지 질문지

3.검사 실시

1)1차 질문지 검사

1차 검사는 2010년 9월 7일(화)아침 활동 시간을 이용하여 15분간 실시하였

다.1차 검사 결과 드러난 문제점으로는 개념 이미지가 학생들에게 매우 생소해

서 학생들이 쉽게 표상하지 못했으며 문제의 요구 사항이 많아 어려움을 겪는

것으로 드러났다.
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분수의

개념

(문항1,

2,3,4번)




12의 









합

계

백

분

율응답수 백분율 응답수 백분율 응답수 백분율 응답수 백분율

그림 87 87 77 77 80 80 83 83 32781.7

그림과

언어
6 6 14 14 7 7 2 2 29 7.3

언어 7 7 7 7 11 11 15 15 40 10

무응답 0 0 2 2 2 2 0 0 4 1

합계 100 100 100 100 100 100 100 100 400 100

2)2차 질문지 검사

2차 검사는 2010년 11월 11일(목)아침 활동 시간에 이루어졌다.학생들은 1

차 질문지에서 개념을 한 번 표상해본 경험이 있어서인지 전보다 수월하게 개

념을 표상해내고 있었으며 1차 질문지보다 쉽고 재미있게 개념 이미지를 표상

하는 것을 볼 수 있었다.

4.분석 기준 수립

6학년 3개 반 100명을 모두 연구 대상으로 포함시키고,각 문항마다 무응답과

전혀 다른 개념을 설명한 학생의 수를 제외하고자 하였으나,문항마다의 무응답

의 비율이 다르기 때문에,무응답의 비율도 나름대로 의미가 있다는 판단 아래

무응답도 하나의 기준으로 마련하였다.우선 이미지 유형에 따라,그림,언어,

그림과 언어를 동시에 사용하는 경우로 구분하였으며,그 안에서 세부적인 분석

기준을 마련하여 비율을 분석하였다.

5.학생들의 개념 이미지 분석

가.분수의 개념 이미지 분석 결과

1)분수의 여러 의미

<표Ⅲ-1>분수 개념 이미지 유형 분석
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가)문항 1번 

의 개념 이미지 분석

초등학교 2학년 수학 교과서에서 

의 개념 정의는 ‘전체를 똑같이 2로 나

눈 것 중에 1’이다.교과서에서는 직사각형을 점선으로 반으로 나눈 것 중 한

쪽에만 색칠 된 것으로 표상되어져 있다.




에 대한 개념 이미지는 그림으로 나타내는 것이 87%로 가장 많았고,언어

로 7%,그림과 언어로 동시에 표현한 응답이 6%로 나타났다.그림으로 나타낼

때에는 원으로 나타낸 경우가 45.1%,직사각형을 모델로 사용하는 경우가

35.5%로 대부분을 차지하고,그 외에도 사람 모양이나 빵,비커,사과와 같은

구체물을 사용하는 경우도 있었다.

의 개념이미지를 언어로 나타낸 학생은 1

명이었으며 “반”으로 표현하였다.학생 응답의 전체적인 특징은 

을 나타낼 때

전체에서 반을 색칠하여 이미지를 표상하는 경우가 많다는 것이며,교과서 안에

개념 정의 표상(반으로 나눈 것 중 한 쪽에만 색칠 된 것)이 학생들에게 많은

영향을 끼치고 있다는 것을 알 수 있다.분수의 도입에서 처음으로 나오는 개념

이며 반을 의미하는 

은 97.2%의 올바른 개념 이미지 표상을 보이며 개념 이

미지 형성에 큰 어려움을 가지고 있지 않음을 알 수 있었다.그러나 분수의 도

입에서 이루어지는 “똑같이 나누기”(등분할)의 개념에서 오류를 범하는 학생이

보이기도 하였다.

[그림Ⅲ-4]그림 표상 [그림Ⅲ-5]언어 표상 [그림Ⅲ-6]그림과 언어

나)문항 2번 12의 

의 개념 이미지 분석

이 문항은 초등학교 3학년 수학 교육과정에 나오는 개념인 전체에 대한 부

분으로서의 분수를 알아보고자 하는 것이다.수학을 지도하면서 학생들이 이해

하기 어려운 부분 중 하나가 바로 이 ‘분수만큼’의 개념인데 이 개념 이미지를
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[그림Ⅲ-7]직사각형 그림 [그림Ⅲ-8]원 낱개 그림

분석해 보면서 학생들이 느끼는 부분으로써의 분수는 어떤 이미지를 가지고 있

는지 알아보고자 한다.12의 

에 대한 개념 이미지를 그림으로 표현한 경우는

77%,그림과 언어로 표현한 경우가 14%이고,언어로 표현한 7% 응답하지 않은

학생은 2%였다.그림으로 표현한 경우는 직사각형으로 나타낸 학생이 54.9%,

원(낱개)33%,그 밖에 수직선이나 사람으로 나타낸 경우가 각각 7명(7.7%),4

명(4.4%)으로 나타났다.그림과 언어로 표현한 경우는 그림을 그려놓고 언어로

보충 설명하는 것으로 나타났다.이미지 유형에는 선으로 나눠 색칠하는 것이

65.7%로 가장 많았고,묶음 표현이 31.4%,수직선으로 나누는 것이 2.9%로 나

타났다.학생들은 전체에 대한 부분으로서의 분수를 이산량보다는 연속량으로

나타내어 선으로 나누어 색칠하는 것에 더 익숙한 듯 보였으며,심지어 이산량

임에도 불구하고 묶음으로 표현하지 않고 공간을 나눔의 개념으로 이미지를 표

현하는 것으로 보아 분수에 대한 개념이 연속량의 의미 선에서 머무는 학생이

있음을 알 수 있었다.

다)문항 3번 

의 개념 이미지 분석

가분수는 초등학교 4학년에 처음 개념이 등장한다.가분수의 개념 정의는

‘분자가 분모와 같거나 분모보다 큰 분수’를 말한다.가분수 

에 대한 개념 이

미지를 분석해본 결과 그림으로 표상하는 경우가 80%,언어로 표상하는 경우

11%,그림과 언어로 동시에 나타내는 경우 7% 무응답 2%로 나타났다.

의

개념 이미지를 그림으로 표상하는 경우에는 원을 그려 표현하는 학생이 40.0%,

직사각형으로 표현하는 학생은 30.0%로 나타났으며 그 외에도 비커,사과,과자

등 구체물(16.0%)로 나타내기도 하였다. 교육과정 상 가분수와 연이어 대분수

를 공부하고 가분수를 대분수로 바꾸는 방법을 학습하게 되어,그 결과 영향을
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받아 이 문항의 특징은 

개념을 그대로 이미지화하는 것이 아니라 


로 표

상하는 학생들이 28.5%나 있다는 점이다.뿐만 아니라,

과 동일한 양의 개념

인 소수 1.5로 나타내는 경우도 있어 가분수가 학생들의 개념 이미지로 자리 잡

을 때 ‘양의 개념’에 치중한 나머지 같은 양 의미의 다른 표현들로 변화된다는

것을 알 수 있다.즉,학생들은 분수의 여러 가지 기능을 알고 있음에도 불구하

고 ‘양의 개념’으로 일반화 시키는 경향이 있음을 알 수 있었다.분수의 다른 기

능으로 비의 개념을 나타내는 것이 있는데,이 문항에서 2명(5.7%)이 

의 개

념 이미지를 비의 개념으로 이미지화 하였다.

라)문항 4번 


의 개념 이미지 분석

대분수는 가분수와 함께 4학년 교육과정에 연이어 등장하는 개념이다.대분

수의 개념 정의는 ‘자연수와 진분수로 이루어진 분수’이다.이 문항에서는 그림

으로 개념 이미지를 표상한 경우가 대부분이었으며(83%),그림과 언어로 동시

에 표현한 학생은 2%,언어로 표현한 학생은 15%로 나타났다.그림으로 나타

낸 경우는 원 42.9%,직사각형 45.2%로 나타났으며,그 밖에 사람,음료수 통,

숫자 1모양 등으로 표현하기도 하였다(10.7%).흥미로운 점은 


를 개념 이미

지화 하는 데 있어 이번에는 

의 개념이미지로 나타내는 학생이 6명(17.1%)으

로,바로 전 문항인 3번 문항 가분수의 개념을 설명할 때 대분수의 개념이미지

로 나타낸 것에 비추어 생각해볼 때 가분수와 대분수를 동일시하는 학생들이

있는 것으로 보인다.그리고 3,4번 문항의 응답자를 확인해본 결과 대분수를 가

분수로 개념 이미지화한 학생과 가분수를 대분수로 개념 이미지화 한 학생이

단 1명밖에 겹치지 않는 것으로 보아 학생들이 자신이 개념이미지화하기 쉬운

분수 종류(대분수 혹은 가분수)로 개념 이미지를 표상하고 있다는 것을 알 수

있다.
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분수의 덧셈과 뺄셈

-동분모(문항 5,8번)




+





-



합계 백분율

응답수 백분율 응답수 백분율

그림 73 73 69 69 142 71.0

그림과 언어 7 7 8 8 15 7.5

언어 18 18 21 21 39 19.5

무응답 2 2 2 2 4 2.0

합계 100 100 100 100 200 100

2)동분모 분수의 덧셈과 뺄셈

<표Ⅲ-2>동분모 분수의 덧셈과 뺄셈 개념 이미지 유형 분석

가)문항 5번 

+

의 개념 이미지 분석

동분모의 덧셈에 관한 개념은 초등학교 4학년 2학기에 등장한다.교과서 상에

는 원 모델을 등분하여 색칠하는 활동을 통해 동분모 덧셈 방식을 유추해내고

있다.학생들은 활동을 통해서 분모가 같을 때에는 분모는 같게 두고 분자를 더

하는 것이 방법이라는 것을 알아낼 수 있다.동분모 분수의 덧셈인 

+

의 개

념 이미지를 분석한 결과 그림으로 표상한 경우 73%,언어로는 18%,그림과

언어로 동시에 표현한 경우 7%를 보였다.그림으로 나타낸 학생인 경우 직사각

형(전체 1과 부분)으로 나타낸 학생이 58.7%이며,원으로 표상한 학생이 33.8%

이다.직사각형으로 표현한 학생은 모두 직사각형을 등분하여 전체로서의 부분

으로 나타내었으며,원으로 표현한 경우에도 원 낱개로 표현한 경우 30%,전체

와 부분으로 하나의 원을 그려 나타낸 경우가 70%로,교과서에 제시된 대로 전

체(1)의 부분으로서의 동분모 분수 계산이 이루어지는 것이 많음을 알 수 있었

다.수직선으로 표현한 학생은 4명(5.0%)있었으며,그 외에도 물,구역 모양으

로 모델을 정형화 시키지 않은 학생도 있었다(2.5%).언어로 표현한 경우는 동

분모 분수 덧셈 상황 또는 문장제,혹은 동분모 분수의 덧셈에 대한 공식 설명

으로 이루어졌는데,상황이나 문장제를 만들 시에는 계란이나,물 등 실생활에

사용되는 구체물을 사용하고 있었다.그림과 언어를 동시에 쓰는 경우는 그림에

대한 부연 설명을 하기 위함은 66.7%,그림의 내용과는 별개로 

+

의 계산에



- 30 -

분수의

덧셈과

뺄셈

-이분모

(문항

6,7,9,10)




+





+





-





-



합

계

백

분

율응답수 백분율 응답수 백분율 응답수 백분율 응답수 백분율

그림 64 64 68 68 61 61 54 54 247 61.7

그림과

언어
10 10 8 8 8 8 6 6 32 8.0

언어 23 23 22 22 28 28 30 30 103 25.8

무응답 3 3 2 2 3 3 10 10 18 4.5

합계 100 100 100 100 100 100 100 100 400 100

대한 공식 설명은 33.3%로 나타났다.

나)문항 8번 

-

의 개념 이미지 분석

동분모의 뺄셈에 관한 개념도 4학년 2학기 수학 교육과정에서 동분모의 덧

셈 다음으로 등장한다.동분모의 덧셈과 뺄셈은 문항이 조금 떨어져 있음에도

불구하고 교육과정상 연달아 배우게 되는 개념이라 그 개념 이미지 표상에서도

그림,언어로 표현하는데 비슷한 경향성을 보였다.그림으로 표상한 경우 69%,

언어로는 21%,그림과 언어로 동시에 표현한 경우 8%를 보인 것이다.그림으

로는 원 35.1%,직사각형 48.0%,그 외 사람,사과,총알,물통으로 표현하였다

(11.7%).원이나 직사각형으로 나타낼 때에는 원에서 2명(5.7%),직사각형에서

1명(2.8%)를 제외하고는 모두 전체(1)에 대한 부분으로 모델을 사용하였다.원

낱개로 표현한 학생 2명은 모두 오개념을 나타내었는데 이는 분자만으로 낱개

이미지화 한 결과로 볼 수 있다.직사각형 낱개로 이용한 경우는 ‘비의 개념’으

로 분수의 뺄셈을 계산하고 있었다.언어로써 개념이미지를 표상하는 경우에는

문장제로 표현한 경우 50%,동분모 분수의 뺄셈의 방법을 설명한 경우 50%로

나타났다.그림과 언어로 표현한 경우는 대부분 그림을 보충 설명하는 목적으로

언어를 사용하고 있었다.

3)이분모 분수의 덧셈과 뺄셈

<표Ⅲ-3>이분모 분수의 덧셈과 뺄셈 개념 이미지 유형 분석
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가)문항 6번 

+

의 개념 이미지 분석

이분모의 덧셈은 초등학교 5학년 교육과정에서 등장한다.이 개념을 도입하기

위해서 바로 전 단원에서 ‘약수와 배수’를 공부하게 되는데 이는 이분모 분수의

덧셈에 쓰이는 ‘통분’의 개념을 익히도록 하는 데 있다.이러한 교육과정의 흐름

상 학생들의 이분모 분수의 덧셈에 대한 개념이미지는 형식적으로 ‘통분’의 개

념을 많이 사용하게 된다.6번 문항에서는 그림으로 64%,언어로는 23%,그림

과 언어로 표현하는 경우가 10%가 된다.그림으로 표현하는 경우는 직사각형으

로는 52.6%,원으론 31.1%,그 외 수직선,구역모양,물통으로 나타낸 것이

16.3%이다.그림으로 표현하는 경우는 오개념이미지를 제외하고는 모두 전체 1

에서 부분을 나타내는 데 직사각형과 원이 사용되어지는 것을 볼 수 있었다.언

어로 표현한 경우는 분수의 통분을 통한 설명 방법이 60%,문장제나 상황 만들

기 40%로 나타났다.이 문항에서의 특징은 그림과 언어를 동시에 표현하거나

언어로 표현하는 응답이 이전 문항보다 현저히 늘어났다는 것을 알 수 있으며,

언어로 표현하는 경우 ‘통분’을 활용하여 설명하는 방식이라는 점이다.

나)문항 7번 

+

의 개념 이미지 분석

이번 문항도 문항 6번과 마찬가지로 이분모의 덧셈에 대한 개념이미지를 묻

는 것이지만 그 답으로 가분수(혹은 대분수)가 나온다는 점에서 다르다.1보다

작은 두 분수를 더했을 때 1보다 큰 분수가 나오는 상황에서 학생들이 어떤 개

념 이미지를 보일지에 초점을 맞췄다.이 문항에서는 그림 표상이 68%,언어

표상 22%,그림과 언어를 동시에 표상하는 경우 8%로 6번 문항과 거의 비슷한

표상 방법을 사용한 것으로 드러났다.그림으로 나타내는 경우 직사각형으로는

46.1%,원으로 38.2%,원과 직사각형,혹은 수직선과 원과 같이 두 가지를 동시

에 사용하는 경우가 11.5%,수직선은 3.9%로 나타났으며 그 외의 방법으로 나

타낸것이 11.8% 였다.언어로써 표현한 경우 80%는 통분을 이용한 설명,20%

만이 구체물(물)을 이용한 문장제로 나타내었다.그림과 언어를 동시에 사용한

경우는 대부분 그림을 보충 설명하기 위한 언어의 사용(87.5%)이었고,12.5%가

그림과 별개로 통분을 통한 계산식의 설명으로 그림과 언어를 함께 사용하였다.
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다)문항 9번 

-

의 개념 이미지 분석

이 문항은 이분모 분수의 뺄셈에 관한 개념 이미지를 알아보고자 하는 것이

다.이분모 분수의 뺄셈은 이분모 분수의 덧셈 다음에 학습하는 개념으로 마찬

가지로 ‘통분’의 개념에 기초한다.그림으로 나타내는 경우 61%,언어로 28%,

그림과 언어로는 8%,응답하지 못한 학생이 3%가 된다.그림으로 나타내는 비

율이 줄어든 것을 볼 수 있는데 이는 학생들이 이분모 분수의 연산에서 그림으

로는 한계가 있다고 느끼는 학생들이 있다는 것을 의미한다.그림으로 표상하는

경우 58.0%가 직사각형을 이용하였고,그 중에서도 2명(7.8%)의 학생은 일렬

직사각형 등분이 아닌 3×5직사각형을 이용하여 합리적으로 개념을 이미지화

할 수 있었다.24.6%가 원을 이용하였는데,그 중에서 23%는 전체의 부분으로

서의 원을,6.8%는 원의 낱개를 이용하여 이미지화하였으며 수직선으로 나타낸

학생은 10명(14.5%)이었다.언어로 나타낸 학생들의 경우 통분으로 해결하는 방

법 설명이 37.5%,문장제를 만드는 경우도 37.5%로 같았고,상황을 제시하는

경우가 25%였다.그림과 언어로 동시에 표현하는 경우는 그림을 그리고 통분의

원리를 설명한 경우가 44.4%,그림 내용을 보충 설명한 경우가 55.6%이다.

라)문항 10번 


-

의 개념 이미지 분석

문항 10번도 문항 9번과 마찬가지로 이분모 분수의 뺄셈에 관한 개념 이미지

를 분석하기 위한 문항이다.이번에는 대분수와 진분수의 연산은 어떤 개념 이

미지로 접근하는지 알아보도록 한다.문항 9번과 성격이 같아서인지 그림으로

나타낸 경우54%,언어로 나타낸 경우 30%로 나타났으며, 그림과 언어를 동시

에 이용한 경우 6%,무응답의 경우가 10%였다.그림에는 53.3%가 직사각형을

이용하여 개념 이미지를 나타내고 있었으며,31.7%는 원으로,10%가 수직선으

로,그 외의 방법을 사용하여 


-

의 개념 이미지를 나타낸 경우가 3명(5%)

이 있었다.언어로 나타낸 개념이미지는 문제 요소를 이용하여 뺄셈 의미(제거,

비교)를 설명하는 경우가 50%로 나타났는데 그 중 제거의 의미가 40%,비교의

의미가 10%이다.또,통분한 후 풀이 방법 설명이 37.5%,문장제로 제시한 것

이 12.5%로 나타났다.그림과 언어를 동시에 표현하는 경우는 모두 그림을 보

충 설명하기 위함이었다.이 문항의 전체적인 특징은 대분수를 가분수로 고치고

통분을 하는 개념 이미지가 대부분이었다는 점이다.그리고 이 문항은 

-

가
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가능하기 때문에 굳이 대분수를 가분수로 고칠 필요가 없음에도 불구하고 문제

풀이 과정이 드러난 응답에서는 1명을 제외하고 모두가 대분수를 가분수로 고

치는 경향을 보였다.

4)분수의 곱셈 개념 이미지 분석

분수의 곱셈

(문항 11,12번)



×





×


합계 백분율

응답수 백분율 응답수 백분율

그림 52 52 52 52 104 52.0

그림과 언어 8 8 6 6 14 7.0

언어 27 27 27 27 54 27.0

무응답 13 13 15 15 28 14.0

합계 100 100 100 100 200 100

<표Ⅲ-4>분수의 곱셈 개념 이미지 유형 분석

가)문항 11번 

×

의 개념이미지

분수의 곱셈은 5학년 수학 교육과정에서 분수의 덧셈과 뺄셈을 배우고 난 다

음 단원에서 도입된다.교과서 개념 정의 방법은 우선 직사각형 모델로 제시되

어 등분을 하면서 답을 찾아나가는 방법을 제시하고,다음으로 넓이의 개념을

이용하여 겹쳐지는 부분으로 답을 찾도록 한다.그러고 나서 분자는 분자끼리,

분모는 분모끼리 곱해준다는 분수의 곱셈 방법을 형식화한다.

×

의 개념이

미지를 분석한 결과 그림으로 표상한 경우 52%,언어로는 27%,그림과 언어를

동시에 이용한 경우 8%로 나타났으며,무응답이 13%로 여전히 높게 나타나 학

생들이 분수의 곱셈에 관한 개념 이미지를 표상하는 것을 어려워하고 있음을

알 수 있었다.그림으로 나타낸 경우 그 모델이 직사각형 46.7%,원 40%,수직

선 10%로 나타났다.교과서 개념 도입 시 직사각형만으로 설명하지만 실제로

개념 이미지화했을 때는 여러 다른 모델로도 표현되어지는 것을 볼 수 있다.언

어로 표상한 경우 50%가 분수의 곱셈 개념 정의 방법을 그대로 풀어 쓴 것으

로 나타났는데 그 중에서 ‘약분’의 개념을 더한 설명은 75%로 분수의 곱셈 시

기약분수로 약분을 하는 알고리즘을 소유하고 있음을 나타내었다.나머지 50%

는 곱셈 의미 설명을 표현하였으며 포괄적인 의미이다 보니 ‘약분’의 개념을 덧
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붙인 학생은 1명에 불과했다.그림과 언어를 동시에 사용하는 경우는 ‘

이 


만큼 있는 것’이라는 분수의 곱셈 의미를 보충 설명하는 식이었다.

분수의 곱셈의 바른 개념 이미지에는 직사각형이나 원을 반으로 나눈 뒤(

)

반 부분을 또 

로 나누어 2칸에 색칠하는 식으로 ‘


이 

만큼 있는 것’을 표

현한 그림 개념 이미지가 46.2%,분수의 곱셈 풀이 방법 설명이 38.7%,단순

곱셈 의미 설명 15.4%로 분석되어진다.

나)문항 12번 

×

의 개념이미지

이 문항도 문항 11번과 마찬가지로 분수의 곱셈에 대한 개념 이미지를 분석

하기 위한 문항이다.대분수가 아닌 가분수를 학생들에게 문제로 제시함으로써

교과서에는 따로 개념 정의되지 않는 (진분수)×(가분수)의 개념 이미지를 분석

해보고자 함이다.이 문항의 개념 이미지는 그림으로 52%,언어로 27%,그림과

언어를 동시에 6%,무응답이 15%로 나타났다.그림으로는 원으로 표현한 경우

37.9%,직사각형은 50.0%,수직선 표현 10.3%로 나타났다.언어로써 나타내는

경우 풀이 방법을 설명 50%,곱셈 의미를 설명 50%로 나타났으며 약분의 개념

이 포함되는 응답은 25%에 불과했다.그림과 언어로 동시에 나타내는 경우는

그림에 대한 보충 설명으로 언어가 사용되게 된다.

오개념 이미지는 분수만 개념 이미지로 나타낸 경우와,곱셈과 덧셈의 혼동이

있었다.재미있는 사실은 이 오개념들 중에서 16.7%가 분수의 곱셈에서는 바꿀

필요가 없는 가분수 

을 


로 바꾸어 개념 이미지화하는 양상을 보인다는 점

이다.
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나.나눗셈의 개념 이미지 분석 결과

1)자연수끼리의 나눗셈 개념 이미지 분석

자연수끼리의

나눗셈

(문항1,2,3,

4,5번)

8÷2 3÷2 2÷2 1÷2 2÷4

합

계

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

포함 58 69 52 70.3 59 73.7 7 10.3 37 69.8 213 59.3

등분 26 31 22 29.7 21 26.3 61 89.7 16 30.2 146 40.7

합계 84 100 74 100 80 100 68 100 53 100 359 100

<표Ⅲ-5>자연수끼리의 나눗셈의 포함․등분제 개념 이미지 유형 분석

자연수끼리의

나눗셈

(문항1,2,3,

4,5번)

8÷2 3÷2  2÷2 1÷2 2÷4
합

계

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

그림 79 79 82 82 81 81 70 70 75 75 387 77.4

그림과 언어 10 10 7 7 8 8 5 5 5 5 35 7.0

언어 11 11 11 11 11 11 19 19 15 15 67 13.4

무응답 0 0 0 0 0 0 6 6 5 5 11 2.2

합계 100 100 100 100 100 100 100 100 100 100 500 100

<표Ⅲ-6>자연수끼리의 나눗셈의 표상 방법 유형 분석

나눗셈은 초등학교 3학년 1학기 수학 교육과정에 처음 도입된다.초등학교 3

학년 수학 교과서에서 나눗셈은 “똑같이 덜어낼 수 있어요”(포함),“똑같이 나

눌 수 있어요”(등분)활동으로 이루어져 학생들에게 나눗셈의 실제적인 상황을

제시하고 있다.사용된 구체물은 사과,빵,야구공 등 다양하다.그러나 나눗셈

의 첫 도입에 사용되는 구체물이 사과라는 점과 학생들의 사용 모델에 사과가

많이 등장하는 것도 연관성이 있을 것이라 생각된다.나눗셈의 첫 도입 활동으



- 36 -

로는 사과 6개를 2개씩 묶어 덜어내는 것으로 0이 될 때까지 덜어내도록 해서

몇 봉지가 나오는지 알아보는 활동이다.이를 통해 교과서 속 개념 정의는 ‘6에

서 2씩 3번 빼면 0이 된다.이것을 식으로 6÷2=3이라고 쓰고,….’로 제시하고 있

다.그리고 이어지는 “똑같이 나눌 수 있어요”활동에서는 빵 8개를 두 명이 똑

같이 나눠먹는 상황을 제시해 몇 개씩 먹을 수 있는지 알아본다.여기서 제시된

교과서 개념 정의는 ‘8을 2곳으로 똑같이 나누면 한 곳에 4개씩 됩니다.이것을

식으로 8÷2=4라 쓰고,….’이다.이러한 교과서의 개념 정의를 토대로 학생들은

어떤 개념 이미지를 형성하고 있는지 알아보도록 한다.

가)문항 1번 8÷2의 개념 이미지 분석

8÷2에 대한 개념 이미지는 69%의 학생이 포함제 형식으로,31%의 학생이

등분제 형식으로 나눗셈을 개념이미지화 한다는 것을 알 수 있었다.표상 방법

에는 그림으로 나타내는 것이 79%로 가장 많았고,언어로 11%,그림과 언어로

동시에 표현한 응답이 10%로 나타났다.그림으로 나타낼 때에는 원으로 나타낸

경우가 67.4%로 가장 많았고,직사각형을 모델로 사용하는 경우가 23.6%,수직

선 2.3%,그 외에 사람 모양이나 빵,비커,사과와 같은 구체물을 사용하는 경

우가 6.7%였다. 8÷2에 대한 개념 이미지를 언어로 나타낸 학생 중에는 54.5%

가 단순히 문제와 답을 계산해서 적는 경우로 반 정도였고,상황 제시 36.4%,

설명은 9.1%가 응답했다.대부분의 학생이 8÷2에 대한 정확한 개념 이미지를

가지고 있었으며 포함제로서의 나눗셈에 더욱 익숙한 것으로 보인다.

나)문항 2번 3÷2의 개념 이미지 분석

나누어떨어지지 않는 나눗셈에 대한 개념 정의 역시 초등학교 3학년 교육과

정에 등장한다.3학년 2학기에 (두 자리 수)÷(한자리수)의 나눗셈을 배우면서

‘나머지’라는 용어가 도입된다.전체의 41% 학생들이 ‘나머지’를 하나 남겨두고

2개만 묶는 것으로 나타났으며,본 연구 대상은 초등학교 6학년 학생들이기 때

문에 ‘나머지’개념뿐만 아니라 5․6학년 교육과정에 등장하는 (자연수)÷(자연

수)를 분수와 소수로 나타내는 개념 이미지는 37%로 나타났다.이 문항에서는

70.3%가 포함,29.7%가 등분의 관점으로 개념 이미지를 형성하였다.표상 방법

에 있어 그림으로 표현한 경우는 82%,그림과 언어로 표현한 경우가 7%이고,

언어로 표현한 학생은 11%로 나타났다.그림으로 표현한 경우는 원으로 나타낸

학생이 64%,직사각형 22.5%,수직선으로 나타내는 경우가 7.9%,그 밖에 사과

나 사탕 등 구체물을 표현하는 경우가 5.6%로 나타났다.개념 이미지를 언어로
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표현한 학생 중에는 설명이 45.4%,상황 제시가 27.3%,문제와 답을 그대로 적

는 경우가 27.3%로 나타나 풀이 방법이나,나누어떨어지지 않는 나눗셈에 대한

설명으로 개념 이미지를 형성하는 경우가 많음을 알 수 있었다.설명하는 데에

서 발견된 학생들의 오개념에는 ‘나누어떨어지지 않는다’라는 표현을 ‘나눠지지

않는다’라고 표현하기도 하였다.

다)문항 3번 2÷2의 개념 이미지 분석

2÷2에 대한 개념 이미지를 분석해본 결과 포함제로 나타내는 경우가

73.75%,등분제로 나타내는 경우가 26.25%로 나타났다.표상 방법에 있어서는

그림으로 표상하는 경우가 81%,그림과 언어로 표상하는 경우 7%,언어로만

나타내는 경우가 11%로 나타났다.2÷2의 개념 이미지를 그림으로 표상하는 경

우에는 원을 그려 표현하는 학생이 67.4%,직사각형으로 표현하는 학생은

22.5%로 나타났으며 수직선으로 그려 나타낸 경우는 3.4%였고,.그 외에도 사

과,사탕 등 구체물(6.2%)로도 표현되었다.원으로 나타내는 경우에는 원 낱개

(2)로 표현되었고,직사각형은 직사각막대(2등분)를 그렸다.언어로 표현한 경우

에는 개념 이미지를 설명한 경우 27.2%,실제 상황을 제시한 경우 36.4%,문제

와 답만 적은 경우도 36.4%였다.

라)문항 4번 1÷2의 개념 이미지 분석

피제수가 제수보다 작은 나눗셈은 초등학교 5학년 교육과정에서 등장한다.

물론 4학년 때 분수를 도입하면서 ‘전체 1을 2로 똑같이 나눈 것 중에 하나를




’임을 이해한다면 1÷2가 


와 같다는 것을 알 수 있겠지만 실제적으로 교육

과정에서 다루는 시기는 초등학교 5학년 수학 교육과정에서이다.이 문항에서

포함제는 10.3%,등분제는 89.7%로 나타나는데,여기서 흥미로운 점은 피제수

가 제수보다 작아지자 이제까지 우세하게 나타났던 포함제 개념 이미지가 확연

히 줄어들고 등분제의 개념 이미지가 비율 상 높게 나타난다는 점이다.특히

‘나누기 2’의 개념은 반으로 나눈다는 점에서 등분하기 쉽다는 장점이 있어 더

욱 우세하게 드러날 것이라는 예상을 할 수 있지만,이전에도 계속 2로 나누는

문항이었다는 점에서 피제수가 제수보다 작은 나눗셈에서는 학생들이 포함제로

개념을 이미지화하는 것을 어려워 한다는 결론을 내릴 수 있다.이것에 대해서

는 다음 문항인 5번 문항과 연계하여 좀 더 분석해보도록 하겠다.표상 방법에

는 그림 70%,그림과 언어 5%,언어 19%,답변을 하지 않은 학생이 6%로 나
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타났다.이 문항에서 처음으로 무응답 학생이 나타났다는 점에서도 피제수가 작

은 나눗셈을 학생들이 이미지화하는 것을 어려워한다는 점이 드러난다.그림으

로 나타낸 경우는 원 58.7%,직사각형 28%로 나타났으며,수직선 8%,그 외에

도 사탕,빵 등으로 표현하기도 하였다(5.3%).언어로 표현한 경우 36.8%가 상

황 제시 형태로,26.3%가 설명, 31.6%가 문제와 답을 적기만 하였으며 기타로

1이라고 표현한 경우가 1명(5.3%)이었다.언어로 설명하는 경우 “나눌 수 없기

때문에”,“나누지 못하기 때문에”분수,혹은 소수로 만들어야 한다는 생각도

담겨 있어 피제수가 제수보다 작은 나눗셈에 대한 학생들의 개념이미지가 완벽

하지 않음을 알 수 있었다.

마)문항 5번 2÷4의 개념 이미지 분석

이 문항은 문항 4번의 연장선상으로 피제수가 제수보다 작은 경우이다.4번

문제와는 다르게 이번에는 4로 나누는 상황을 제시하여 개념 이미지를 분석해

보았다.이 문항에서 포함제는 69.8%,등분제는 30.2%로 나타나는데,이것은 4

번 문항에서 나타나는 결과와 판이하게 다르다.즉,피제수가 제수보다 작기 때

문에 등분제 개념 이미지가 우세한 것이 아니라는 것이다.그렇다면 이 문항과

함께 살펴본 결과 4번 문항의 등분제 개념 이미지가 우세한 까닭을 생각해볼만

하다.그리하여 내린 결론은 피제수가 1일 때 학생들은 포함제보다 등분제를 먼

저 생각한다는 것으로 분석해볼 수 있다.표상 방법에는 그림 60%,사각형

23.7%,수직선 7.5%,그 외 사과로 나타낸 것이 8.8%였다.언어로 표현한 경우

30.7%가 설명으로,23.1%가 상황,46.2%가 문제와 답을 나타냈다.

2)(분수)÷(자연수)의 개념 이미지 분석

분수와 자연수의

나눗셈

-(분수)÷(자연수)

(문항 6,7,8,9번)




÷2 


÷2  


÷4 


÷2

합

계

백분

율
응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

포함 3 6.4 2 5 2 5.6 2 4.9 9 5.5

등분 44 93.6 38 95 34 94.4 39 95.1 155 94.5

합계 47 100 40 100 36 100 41 100 164 100

<표Ⅲ-7>(분수)÷(자연수)의 포함․등분제 개념 이미지 유형 분석



- 39 -

분수와 자연수의

나눗셈

-(분수)÷(자연수)

(문항 6,7,8,9번)




÷2 


÷2  


÷4 


÷2

합

계

백분

율
응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

응

답

수

백

분

율

그림 65 65 69 69 66 66 63 63 263 65.7

그림과 언어 6 6 3 3 2 2 6 6 17 4.3

언어 19 19 22 22 25 25 20 20 86 21.5

무응답 10 10 6 6 7 7 11 11 34 8.5

합계 100 100 100 100 100 100 100 100 400 100

<표Ⅲ-8>(분수)÷(자연수)의 표상 방법 유형 분석

분수와 자연수의 나눗셈인 (분수)÷(자연수)에 관한 개념 정의는 초등학교 5학

년 2학기에 등장한다.우선 ‘나눗셈을 곱셈으로 나타내는 활동을 통해 제수인

자연수를 역수 취해서 곱셈으로 나타낼 수 있다는 것을 이해한 후 다음 활동으

로 (분수)÷(자연수)를 배우게 된다.결국 (분수)÷(자연수)의 개념 정의는 (분

수)×자연수


와 같음으로 교과서 상에는 제시되어 있다.6,7,8,9번 문항의 개념

이미지를 분석해봄으로써 학생들이 가지고 있는 개념 이미지는 어떤 종류인지

알아보도록 하겠다.

가)문항 6번의 

÷2의 개념 이미지 분석

이 문항에서 포함제는 6.4%,등분제는 93.6%로 나타났다.이것 또한 피제수

가 제수보다 작은 경우에다가 피제수가 <분수>로 특수한 경우이기 때문에 이

러한 경우 개념 이미지가 대부분 등분제로 나타난다는 특징은 주목할 만 하다.

표상 방법으로 그림 65%,그림과 언어로는 6%,언어 19%,응답하지 않은 학생

이 10%로 나타났다.그림으로 나타낸 학생인 경우 원으로 표상한 학생이

57.7%,직사각형으로 나타낸 학생이 33.9%이며,수직선으로 나타낸 경우가

5.6%,그 외에 사탕,물통 등으로 나타낸 경우가 2.8%이다.직사각형으로 표현

한 학생은 2×2직사각형이나 직사각막대로,원으로 표현한 경우에는 원을 등분

한 것이나 부분인 반원으로 표현하였다.언어로 표현한 경우에는 상황을 제시한
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경우가 25%,설명 18.7%,문제와 답을 적은 경우 43.8%,역수로 표시해서 곱셈

을 나타낸 경우가 12.5%로 나타났다.여기서 알 수 있는 점은 교과서에 제시된

대로 학생들이 역수의 곱으로 나타내는 개념 이미지는 그다지 많지 않다는 점

이다.

개념 이미지 중에서는 나눗셈을 곱셈으로 착각하거나,등분을 제대로 하지 않

는 등 오개념을 형성하는 경우도 있었다.

나)문항 7번 

÷2의 개념 이미지 분석

이 문항도 6번 문항과 마찬가지로 포함제 5%,등분제 95%로,등분제 개념

이미지가 대부분을 차지했다.표상 방법으로는 그림 69%,그림과 언어로 동시

에 3%,언어 22%,무응답 6%로 나타났다.그림으로는 원 54.2%,직사각형

29.2%,수직선 8.3%,그리고 원과 직사각형을 함께 사용하는 경우도 있었다

(8.3%).원을 사용한 경우의 35.9%는 4등분 중 한 조각의 1/4원을 이용해 그것

을 전체로 반을 나누며 표현하거나 원 전체에서 1/4부분을 색칠하고 그것을 반

으로 나누는 식으로 표상하였다.직사각형의 경우는 대부분 직사각막대로 나타

내는 것을 편하게 생각하고 있었다(90.5%).언어로 표상한 경우 설명 28.6%,상

황 제시 28.6%,문제와 답 21.4%,역수곱 21.4%로 나타났다.그리고 몇몇 학생

들은 역수의 곱을 하지 않고 그대로 2를 곱해버리는 실수를 범하기도 했다.

다)문항 8번 

÷4의 개념 이미지 분석

피제수가 분수인 이 문항도 포함제 5.6%,등분제 94.4%로,등분제 개념 이

미지가 대부분을 차지했다.표상 방법으로는 그림 66%,그림과 언어로 동시에

2%,언어 25%,무응답 7%로 나타났다.그림에 사용된 모델로는 원 52.9%,직

사각형 33.9%,수직선 8.8%,그리고 원과 직사각형을 함께 사용 4.4%가 있다..

원을 사용한 경우의 4등분 중 한 조각의 1/4원을 이용하는 경우,원 하나로 표

상하였고,직사각형의 경우는 대부분 직사각막대로 나타내는 것에 2×2직시각

형으로 나타내기도 하였다.언어로 표상한 경우 설명 35.7%,상황 제시 28.6%,

문제와 답 21.4%,역수곱 14.3%로 나타났다.

나누기를 곱셈으로 계산하는 등

계산 실수를 범하는 학생도 여럿 있었다.
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라)문항 9번 

÷2의 개념 이미지 분석

이 문항에서도 (분수)÷(자연수)에 해당하는 모든 문항에서와 마찬가지로 포

함제 4.9%,등분제 95.1%로,등분제 개념 이미지가 대부분을 차지했다.표상 방

법으로는 그림 63%,그림과 언어로 동시에 6%,언어 20%,무응답 11%로 나타

났다.그림으로는 원 55.1%,직사각형 30.5%,수직선 7.2%,그리고 원과 직사각

형을 함께 사용하는 경우도 7.2%이다.원을 사용한 경우의 34.2%는 4등분 중

세 조각의 3/4원을 이용해 그것을 전체로 반을 나누며 표현하거나 원 전체에서

1/4부분을 색칠하고 그것을 반으로 나누는 식으로 표상하였다.직사각형의 경우

는 직사각막대는 물론이고,2×4직사각형과 2×2직사각형을 사용하기도 한다.언

어로 표상한 경우 설명 25%,상황 제시 15%,문제와 답 40%,역수곱 20%로

나타났다.

3)진분수끼리의 나눗셈 개념 이미지 분석

분수끼리의

나눗셈

(문항10,11,13번)




÷





÷





÷


합계 백분율

응답수 백분율 응답수 백분율 응답수 백분율

포함 8 100 17 94.4 12 100 37 97.4

등분 0 0 1 5.6 0 0 1 2.6

합계 8 100 18 100 12 100 38 100

<표Ⅲ-9>(진분수)÷(진분수)의 포함․등분제 개념 이미지 유형 분석

분수끼리의

나눗셈

(문항10,11,13번)




÷





÷





÷


합계 백분율

응답수 백분율 응답수 백분율 응답수 백분율

그림 57 57 64 64 58 58 179 59.6

그림과 언어 2 2 1 1 2 2 5 1.7

언어 27 27 23 23 28 28 78 26.0

무응답 14 14 12 12 12 12 38 12.7

합계 100 100 100 100 100 100 300 100

<표Ⅲ-10>(진분수)÷(진분수)의 표상 방법 유형 분석
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분수끼리의 나눗셈인 (진분수)÷(진분수)는 초등학교 6학년 2학기에 도입되는

개념이다.우선 분모가 같은 진분수끼리의 나눗셈을 색막대를 자르는 활동을 통

해 몇 개가 들어있는지 알아보는 활동을 한 후에,그 다음 분모가 다른 진분수

끼리의 나눗셈을 도입한다.통분을 해서 분모가 같게 만든 후에 분모가 같은 진

분수끼리의 나눗셈을 하는 방법을 사용한다.이러한 방법으로 활동을 한 후에는

통분을 하여 푸는 방법을 공식화하여 변형하면 역수의 곱으로 나눗셈이 이루어

진다는 원리를 알아내는 것이다.차례가 그러한데 질문지에 


÷

를 먼저 놓

은 이유는 그 전 문제인 문항 9번을 보면 그 까닭을 알 수 있다.학생들이 가장

많이 하는 실수 중 하나가 

을 곱하는 것과 


을 나누는 것 모두 2로 나누는

개념으로 혼동하고 있다.그리하여 

÷

를 

÷2바로 다음에 놓아서 혼동되지

않도록 하였다.

가)문항 10번 

÷

의 개념 이미지 분석

분수끼리의 나눗셈에서는 100% 포함제 개념 이미지가 사용된다.제수가 분

수가 되면 등분제를 사용하기 어렵기 때문에 학생들은 포함제를 사용하고 있었

다.표상 방법에는 57%가 그림,2%가 그림과 언어를 동시에,27%가 언어만을

사용하였고 응답하지 않은 학생이 14%나 되었다.그림을 사용한 경우 원이

57.6%,사각형이 37.3%,수직선이 5.1%로 나타났다.언어를 사용한 경우 설명

52.6%,상황 제시 5.3%,문제와 답을 표현 42.1%로 실제 문제 상황을 만들어

제시하는 경우가 현저히 줄어들었다.이는 진분수끼리의 나눗셈 상황이 현실 생

황에 자주 쓰이지 않으며 교과서 상에서도 색막대와 같은 모델만 사용하기 때

문으로 보인다.100명의 응답 중 개념 정의 중 하나인 역수곱의 원리를 이용한

응답은 13%,통분을 사용한 응답은 2%였고,일부러 9번 문항 바로 다음 문항

으로 놓았음에도 불구하고 2로 나누는 것이라는 오개념이 존재하고 있었다

(9%).

나)문항 11번 

÷

의 개념 이미지 분석

이 문항은 동분모 진분수끼리의 나눗셈이어서 포함제로 나타내기 수월한 것

으로 드러났다.94.4%가 포함제를,5.6%가 등분제로 나타냈다.표상 방법에는

그림 64%,그림과 언어 1%,언어 23%,무응답 12%로 나타났다.그림에 사용된
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모델로는 50.8%가 원,40%가 사각형,7.7%가 수직선이었다.분수의 표상이기

때문에 원을 사용하는 경우 낱개보다는 원 하나를 나누는 것으로 사용하였고,

직사각형도 직사각막대를 주로 사용하였다.언어의 경우 설명 30%,상황 제시

10%,문제와 답 30%,역수의 곱을 설명하는 경우가 30%로 나타났다.역수의

곱을 나타내는 개념 이미지는 그림과 언어 모두 포함해서 전체의 17%,통분 개

념 이미지는 2%로 나타나 다양한 개념 이미지를 구성해나가는 것으로 나타났

다.

다)문항 13번 

÷

의 개념 이미지 분석

100%의 포함제로 개념이미지가 분석된 이 문항은 표상 방법이 그림 58%,

그림과 언어 2%,언어 28%로 표현되어 있고,무응답은 12%가 된다.그림에서

는 45%의 원,40%의 사각형,8.3%의 수직선과 그 외의 모델로 6.7%가 나타났

다.언어 표현에서는 설명 41.2%,상황 제시로 17.6%,문제와 답으로 41.2%가

있다.전체에서 역수곱 원리가 사용되는 개념이미지는 14%,분수의 통분은 4%

로 나타났다.

4)(자연수)÷(분수)의 개념 이미지 분석

자연수와 분수의

나눗셈-(자연수)÷(분수)

(문항 12번)

3÷



합계 백분율

응답수 백분율

포함 14 100 14 100

등분 0 0 0 0

합계 14 100 14 100

<표Ⅲ-9>(자연수)÷(분수)의 포함․등분제 개념 이미지 유형 분석
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자연수와 분수의

나눗셈-(자연수)÷(분수)

(문항 12번)

3÷



합계 백분율

응답수 백분율

그림 63 63 63 63

언어 3 3 3 3

그림과 언어 22 22 22 22

무응답 12 12 12 12

합계 100 100 100 100

<표Ⅲ-10>(자연수)÷(분수)의 표상 방법 유형 분석

가)문항 12번 3÷

의 개념이미지

이 문항은 100% 포함제 개념 이미지를 나타내었다.그림이 63%,그림과 언

어 3%,언어 22%,무응답 12%로 이루어졌다.그림에 사용된 모델로는 51.5%로

원이,36.4%로 직사각형,7.6%로 수직선,그 외 배 그림과 같은 구체물 4.5%로

나타났다.언어로 표현할 때는 설명이 42.1%,상황 제시가 10.5%,문제와 답을

표현하는 것이 15.8%,기타 역수의 곱이나 통분으로 나타내는 경우 31.6%가 있

다.전체에서 역수곱으로 표현한 경우는 23%이며 생각보다 오개념도 많이 생성

되는 문항이었다(34%).
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Ⅳ.결론 및 제언

본 연구는 분수와 나눗셈에 대한 초등학교 학생들의 개념 이미지를 분석하였

고,연구 결과 교과서 안의 개념 정의를 학생들 스스로 개념 이미지화하여 다양

한 유형으로 만들어나가고 있다는 것을 알 수 있었다.

분수의 개념 이미지는 대체로 전체와 부분의 의미로 직사각형이나 원을 등분

하여 색칠함으로써 표현하는 경우가 대다수였다.그 외에도 비의 개념이나 몫의

의미로서의 분수의 개념을 표상하기도 하엿다.

나눗셈의 개념 이미지는 등분제보다는 포함제로 나타내는 경우가 비율 상 많

았다.특히나 분수가 제수로 쓰이는 상황에서는 100%로 포함제만으로 개념 이

미지를 형성하였다.분수가 실제적인 개념보다는 추상적 개념에 가깝기 때문에

등분을 하는 것이 어려워 포함제로 표상할 수 밖에 없는 것으로 보인다.특히나

분수의 개념 자체가 전체와 부분의 관계로 추상적이기 때문에 분수의 나눗셈

상황을 이미지화시키는 것에서는 많은 학생들이 오개념을 지니고 있는 것으로

나타났다.

분수와 나눗셈에 대한 개념 이미지를 표상한 결과를 종합해보면 다음과 같다.

첫째,학생들은 교과서에 제시된 개념 정의를 변형시키거나 자신의 것으로 재

해석하여 다양한 개념 이미지를 만들어내고 있음을 알 수 있었다.학생들의 개

념 이미지는 일률적이지 않았고 나름의 원리와 규칙을 가지고 존재하고 있었다.

그러나 절차적인 지식 위주의 현재의 교육 여건 상 의미 있는 개념 이미지를

만들어나가는 것을 어려워하고 있는 것으로 나타났다.그래서 과정보다는 결과

위주의 표상을 나타내는 경우가 많았으며 정확하지 않은 개념이나 오개념을 지

니고 있는 경우도 흔하게 드러났다.

둘째,학생들은 대체로 그림으로 개념 이미지를 표상하나,그림만으로 설명이

안 될 때는 그림과 언어를 동시에 사용하였다.그리고 개념이 어려워질수록 언

어로 표현하는 경우가 점점 늘어나고 있는 것으로 나타났다.그림으로 나타내는

경우,학생들이 사용하는 모델들은 정형화된 직사각형,원 모델이 대다수였으며

그 외에도 실생활에 사용되는 구체물(사과,사탕 등)로 나타내기도 하였다.언어

로 표상할 때에는 푸는 방법의 설명이나 답을 구하는 공식 등의 절차적 지식이
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주를 이루었다.

셋째,교육과정 상 뒤로 갈수록 개념의 확장이 이루어져 학생들이 개념 이미

지를 나타내는데 어려워했다.그래서 무응답이나 오개념의 비율이 늘어났고,그

림과 언어 중에 언어로 표현하여 절차적인 지식 위주의 설명만 하는 경우가 많

았다.

그러나 이 연구는 제한된 지역에서 100명의 연구 대상만으로 개념 이미지를

조사하였기 때문에 이러한 개념 이미지들을 일반화하기에는 무리가 있다.게다

가 학생들이 머릿속의 개념 이미지가 질문지에 충분히 표상되었다고 보기도 어

렵다.그러므로 앞으로 학생들의 개념 이미지를 질문지의 형식을 학생들의 머릿

속 개념 이미지를 충분하게 표상할 수 있도록 개발한다든지,질문지뿐만 아니라

면담이나 관찰을 통한 개념 이미지 분석이 이루어져도 좋을 것 같다.

분수와 나눗셈 개념은 초등학교 학생들의 인식 수준에서는 형상화하기 어려

운 개념이다.이러한 개념 이미지를 연구해봄으로써 학생들이 분수와 나눗셈에

대해 구성하는 다양한 개념 이미지 양상을 알 수 있어서 앞으로 수학 교육에서

의 개념 학습의 방향에 대해 생각해 볼 수 있었다.학생들의 다양한 개념 이미

지에 맞게 여러 가지 방법으로 개념을 설명하고 예를 들어주며 절차적인 공식

이나 지식보다는 과정 중심의 학습으로 구성해나가고 아울러 학생들의 인지적

과정에 걸맞은 교수․학습 방법을 개발해나갈 수 있도록 해야 할 것이다.
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ABSTRACT *

Analyzing'ConceptImage'aboutfractionsand

divisionsinElementaryschoolmathematics

Shin,Seonghee

MajorinElementaryMathematicsEducation

GraduateSchoolofEducation

JejuNationalUniversity

SupervisedbyProfessorChoi,Keunbae

Students constructimages and experiences to found concepts through

various works oractivities.In relative with conceptname,itis called

‘ConceptImage’thatonemakesnon-verbalthing ascombining previous

experiences.

StudentmakesConceptimage.Itwillbethebasicofsolvingproblemsin

mathandbeusedconstructinganotherconcept.Itisnecessarytoanalyze

varioustypeofconceptimagethatstudentshavemadeinreality,understand

mechanism for student studying math concept and remedy against

constructingwrongconcept.

This study analyzes conceptimage aboutfractions and divisions as
creatingtwostagesofquestionnairesandmakingstudentsfilloutthem.

Students represented the conceptimage offraction by dividing and

coloringrectangleorcircleinmeaningofthewholeandsection,besidesof

representingtheconcepttoproportionorquotient.

* A thesissubmittedtothecommitteeofGraduateSchoolofEducation,JejuNational

University in partialfulfillmentoftherequirementsforthedegreeofMasterof

EducationconferredinAugust,2011.
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A largeproportionofthecaseisrepresentingdivisionbyequalpartmore

thandivisionintoequalpartsindivisionconceptimage.Itisfoundthata

lotofstudentshavewrongconceptaboutimagificationoffractionaldivision,

becausefractionalconceptisabstractastherelationwholeandpart.

Asaresultofanalyzing conceptimageoffraction anddivision,itis

found that students make various concept image by changing or

reinterpreting conceptdefinition in textbook.And they representconcept

imagebypictures,butwhenithasproblem toexplainonlypictures,they

use notonly pictures also words.Students have difficulty to represent

conceptimageinlatterpartofcurriculum,asextensionofconcept.

Itisdifficulttogivetheimpressionoffractionanddivisionconceptinthe

congnizancelevelofprimarystudents.Asstudyingconceptimage,itiseasy

tounderstandtheimaginationform thatstudentsconstructaboutfraction

anddivision.Alsoitisrealizedthatteachermakesprocess-basedlearning

byexplainingconceptwithvariouswaymatchingstudentconceptimageand

givingmoreexamplesthanmathematicalformulaorknowledge.
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[부록 1]1차 질문지

1.6÷2의 몫을 구하는 방법을 떠오르는 대로 최대한 많이 그려보고,문장제도 만들

어 보시오.

그림으로 표현 (3가지 이상 쓰시오)

문장제 만들기 (5가지 이상 쓰시오.)
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2.


÷5의 몫을 구하는 방법을 떠오르는 대로 최대한 많이 그려보고,문장제도 만

들어 보시오.

그림으로 표현 (3가지 이상 쓰시오)

문장제 만들기 (5가지 이상 쓰시오.)
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[부록 2]2차 분수 개념 이미지 질문지

♠ 분수에 관한 여러분의 수학적인 생각을 알아보는 질문들입니다. 

♠ 재미나 그림솜씨를 보는 것이 아니므로 그림으로 표현할 때는 간

단한 도형이나 선으로 표시하도록 합니다.

♠  ‘+,-,×,÷’ 이나 ‘=’와 같은 수학 기호를 사용하지 않도록 해요.

♠ 수학적으로 떠오르는 과정을 글이나 간단한 그림으로 나타내보세

요.

1.

로 떠오르는 이미지를 그림이나 언어로 나타내보세요.

2.12의 

이 의미하는 것을 그림이나 언어로 나타내보세요.

3.

으로 떠오르는 이미지를 그림이나 언어로 나타내보세요.

4.

로 떠오르는 이미지를 그림이나 언어로 나타내보세요.

5.

+

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

6.

+

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.
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7.

+

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

8.

-

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

9.

-

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

10.

-

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

11.

×

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

12.

×

을 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.
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[부록 3]2차 나눗셈 개념 이미지 질문지

♠ 나눗셈에 관한 여러분의 수학적인 생각을 알아보는 질문들입니다. 

♠ 그림 솜씨나 재미있는 이야기를 보는 것이 아니므로 그런 것에 집

중하지 말고 그림을 그릴때는 간단한 도형이나 선으로 표현하세요.

♠  ‘÷’ 이나 ‘=’와 같은 수학 기호를 사용하지 않도록 해요.

♠ 계산식을 보고, 떠오르는 과정을 글이나 간단한 그림으로 나타내보

세요.

1.8÷2를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

2.3÷2를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

3.2÷2를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

4.1÷2를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

5.2÷4를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

6.

÷2를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.
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7.

÷2를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

8.

÷4를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

9.

÷2를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

10.

÷

를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

11.

÷

를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

12.3÷

를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.

13.

÷

를 공식을 사용하지 말고 그림이나 언어로 풀어보세요.
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1번 방 법 모 델 


의 개념이미지

1 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

2 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

3 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

4 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

5 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

6 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

7 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

8 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

9 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

10 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

11 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

12 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

13 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

14 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

15 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

16 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

17 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

18 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

19 그림 사각형 2등분 직사각막대 중 1칸 색칠

20 그림 사각형 전체 “!”표시된 2등분 직사각막대 중 1칸에 “1/2”표시

21 그림 사각형 2*4직사각형의 4칸(반)에 색칠

22 그림 원하나 원 반에 색칠

23 그림 원하나 원 반에 색칠

24 그림 원하나 원 반에 색칠

25 그림 원하나 원 반에 색칠

26 그림 원하나 원 반에 색칠

27 그림 원하나 원 반에 색칠

28 그림 원하나 원 반에 색칠

29 그림 원하나 원 반에 색칠

30 그림 원하나 원 반에 색칠

31 그림 원하나 원 반에 색칠

32 그림 원하나 원을 반으로 나누고 반에 화살표

33 그림 원하나 원을 반으로 나누고 반에 표시“1/2”

[부록 4] 분수 개념 이미지 유형 분석
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34 그림 원하나 원을 반으로 나누고 반에 표시“1/2”

35 그림 1/2원 반원

36 그림 1/2원 반원

37 그림 1/2원 반원

38 그림 1/2원 반원

39 그림 1/2원 반원

40 그림 1/2원 반원

41 그림 1/2원 반원

42 그림 1/2원 반원

43 그림 수직선 2등분 수직선 중 한 칸

44 그림 1/2원,수직선 반원,전체 1수직선 중 반 “1/2”

45 그림 타원 긴 타원을 선으로 반 나눠 반에 색칠

46 그림 타원 긴 타원을 선으로 반 나눠 반에 색칠

47 그림 사과 사과를 반 나눔

48 그림 사과 사과를 반 나눠 반만 동그라미

49 그림 사과 사과 점선으로 반 나눔

50 그림 과일 사과,배,수박 모두 반쪽에 색칠

51 그림 삼각형 삼각형 반에 색칠

52 그림 무 무(원통형)칼로 반 자름

53
그림과

언어
수직선 전체 1수직선 중 반,“전체 1에서 두 개로 나눈 것”

54
그림과

언어
피자상황,원 피자를 사서 반을 먹음,8등분 원의 반에 색칠

55
그림과

언어
밭상황,사각형

밭 전체의 1/2에 배추 심고 나머지 당근 심은 밭은 몇 분의

몇인가?,직사각형 반에 색칠된 그림

56 언어 설명 사과 반

57 언어 설명 1의 반

58 언어 설명 반

59 언어 설명 전체의 절반

60 언어 떡상황 엄마가 떡 1개를 주었는데 반을 먹으면 1/2가 남음

61 그림 원낱개 원 2개 중 하나

62 그림 원낱개 원 2개 중 하나

63 그림 사과 사과 2개 중 하나

64 언어 설명 두 개 중 한개

65 그림 원낱개 분모에 원2개 분자에 1개

66 그림 원하나 원 반에 색칠

67 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠
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68 그림 대한민국 대한민국 반(38선)-같은 크기가 아님

69 그림 직사각형 직사각형을 점선으로 반 자르고 색칠

70 그림 직사각형 직사각형의 반에 색칠

71 그림 원 원 반 색칠

72 그림 직사각형 직사각형을 점선으로 반 자름(색칠x)

73
그림,

언어
원 원 반에 색칠 후 “반”

74 그림 원 원 하나를 선 하나로 반 자름(색칠x)

75 그림 타원 원 두 개를 두 사람이 먹음(틀림)

76 그림 원 원 반에 색칠

77 그림 원 원 반에 색칠

78 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠

79 그림 사람그림 사람 모양 그림의 반

80 그림 원 원 반 색칠

81 그림 사과 사과 반에 색칠

82 그림 원 원 세 개 (무슨의미인지 모르겠음)

83 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠

84 그림 원 원 반에 색칠

85 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠

86 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠

87 언어 언어 “반”

88 그림 비커,물 비커에 물이 반

89 그림 사과,사람 사과 한 개를 2사람이 나눠먹는 상황

90 그림 원 반원

91
그림과

언어
원 원 반에 색칠,“2개중의 하나”

92
그림,

숫자
직사각형 직사각형 반에 색칠 후 전체에 1,반에 1/2

93
그림과

언어
직사각형 직사각형 반에 색칠,“2개중의 한개”

94 그림 원 원 반 색칠

95 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠

96 그림 빵,물 타원빵에 반 색칠,물병 반이 찬 것

97 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠

98 그림 원 원 반 색칠

99 그림 원 원 반 색칠

100 그림 원 원 반에 색칠
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2번 방 법 모 델 12의 


의 개념 이미지

1 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

2 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

3 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

4 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

5 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

6 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

7 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

8 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

9 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

10 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

11 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

12 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

13 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

14 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

15 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

16 그림 사각형 12등분 직사각막대 중 9칸 색칠

17 그림 사각형 12등분 직사각막대,4등분 중 3칸 색칠

18 그림 사각형 전체를 12로 표시한 4등분직사각막대 중 3칸 색칠

19 그림 사각형 전체를 12로 표시한 4등분직사각막대 중 3칸 색칠

20 그림 사각형 전체를 12로 표시한 4등분직사각막대 중 3칸 색칠

21 그림 사각형 전체를 12로 표시한 4등분직사각막대 중 3칸 색칠

22 그림 사각형 4*3직사각형 중 9칸에 색칠

23 그림 사각형 4*3직사각형 중 9칸에 색칠

24 그림 사각형 4*3직사각형 중 9칸에 색칠

25 그림 사각형 2*2직사각형 한 칸당 3이라고 써놓고 3칸 색칠

26 그림 원낱개 12개의 원을 4칸으로 나눠 3칸에 해당하는 원에 색칠

27 그림 원낱개 12개의 원을 4칸으로 나눠 3칸에 해당하는 원을 묶음

28 그림 원낱개 12개의 원을 3개씩 묶은 것 중 3묶음

29 그림 원낱개 12개의 원을 3개씩 묶은 것 중 3묶음
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30 그림 원낱개 12개의 원을 3개씩 묶은 것 중 3묶음에 색칠

31 그림 원낱개 12개의 낱개 원을 3개씩 3묶음만 묶음

32 그림 원낱개 12개의 낱개 원을 3개씩 3묶음만 묶음

33 그림 원낱개 12개의 낱개 원을 3개만 묶음

34 그림 원낱개 12개의 낱개 원을 3개만 묶어 빼면 남은 9개의 원

35 그림 원하나 12등분 원 중 3/4에 해당하는 9칸 색칠

36 그림 수직선 전체 12인 4등분 수직선의 3칸에 “3/4”표시

37 그림 수직선 전체 12인 4등분 수직선의 칸마다 “3”표시하고 “9”적음

38 그림 수직선 12등분 수직선의 9칸에 표시

39 그림 수직선 12등분 수직선의 9칸에 표시

40 언어 설명 12를 4로 나눈 것 중 3

41 언어 사탕상황 사탕을 4묶음으로 묶고 그 중 3개

42 언어 사과상황 사과를 12조각으로 나눠 4명이 나눠 먹는 중 3명이 먹은것

43
그림과

언어
원낱개 4*3배열인 원낱개 중 9개 묶음,“12를 4로 나눈 것 중 3개”

44
그림과

언어
원낱개

12개의 낱개 원을 3개씩 3묶음만 묶음,“12를 3개씩 묶어 4개의

묶음으로 나눈 것 중 3개”

45
그림과

언어
원낱개

12개의 낱개 원을 4칸으로 나눠 3칸을 전체 묶음,“12의 3/4은

12를 4로 나눈 것 중 3묶음이라는 뜻”

46
그림과

언어
피자

피자그림,“12조각 피자 4개씩 묶고 그 중 3묶음 그래서 3/4는

3조각이 한묶음이 3개로 총 9개”

47 그림
사각형,원

낱개
원 12개와 3/4직사각막대

48 그림 수직선 9칸 수직선

49
그림과

언어
사각형 사람 12명 중에 3/4직사각막대 명

50 언어 사과상황 사과 12개의 3/4를 친구에게 주면 9개

51 언어 복숭아상황 복숭아 12개 중 3/4을 친구에게 줬다

52 그림 사각형 9등분된 직사각막대 중 3칸에 색칠(??)

53 그림 사각형 12등분된 직사각막대 중 8칸에 색칠(??)

54 그림 사각형 12개의 직사각형 과 3/4직사각형(2*2)하나 (12와 3/4)

55 그림 사각형 4*3직사각형의 3등분 중 한칸을 3/4로 나눔(등분안3/4)
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56 그림 사각형 12등분된 직사각막대 4칸을 나눠 그 중 3칸에 색칠(등분안3/4)

57 그림 원하나 12등분 원 4칸 중 3칸에 색칠(등분 안에 3/4를 표시한듯)

58 그림 원하나 3/4원

59 그림 사과 12개의 사과와 4등분 중 3칸 색칠된 한 개의 사과(12와 3/4)

60 그림 수직선 4등분 중 3칸에 표시

61 언어 떡상황 떡이 3/4있는데 삼촌이 12개를 주었더니 12와 3/4

62 언어 상황 전체의 12를 동생이 3/4먹었는데 나머지는 얼마?

63
그림과

언어
사각형

4/4직사각막대 12개와 3/4직사각막대 1개,“자연수 12와 3/4을

더한 것”(12와 3/4)

64 무응답

65 무응답

66 그림 원 12개의 원을 3개로 묶어 그 중 3묶음을 묶어 표시

67 그림 직사각형 12개의 직사각형 중 3개를 묶어주고 그 중 3묶음에 색칠

68 그림 타원 12개를 나눈 뒤 9개에 색칠됨 (그러나 등분이 아님)

69
그림,

언어
직사각형

12개의 직사각형을 4개씩 나누고 그 4개 중 3개를 색칠해서 총

9개 색칠,“3이 3개 9”

70 그림 직사각형 직사각형 4등분 중 3개 색칠

71 그림 원 원 12개에 원 3/4를 그려서 12와 3/4을 그림(대분수와 혼동)

72 그림 직사각형 직사각형 12개 중 9개 색칠

73 그림 직사각형 직사각형 12개 중 9개 색칠

74
그림,

숫자
직사각형

직사각형 12개 나눈 것을 3개씩 선으로 나눠 3묶음에 색칠 //

12를 3,3,3,3나눈 후 3개 묶음

75 그림 직사각형 직사각형 4*3으로 나눈 것 중 9칸 색칠

76
그림,숫

자
원 원을 4등분 한 중 3개 색칠,“12”

77 그림 원 원을 4등분 한 중 3개 색칠

78 그림 직사각형 12개의 직사각형 중 9개에 색칠함

79
그림,

언어
사람

사람 12명 그려서 3명씩 팀을 이뤄 3팀에 색칠 “12명을 3명씩

묶은 4팀 중에 3팀”

80 그림 원
12개의 원을 3개가 되는 부분을 잘라서 3부분 자체를 색칠

(원에만 색칠하는게 아니라 3개 있는 부분을 잘라 부분 색칠)
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81 그림 원 원 12개를 3개씩 묶어 4묶음 중 3개에 색칠

82
그림,

식
원 원 12개를 3개씩 묶어 4묶음을 만듬,“3×4=12”

83 그림 직사각형
직사각형을 4*3으로 나눈 후 4개 중 3개를 칠한 것이

3묶음으로 9개 색칠

84
그림,

언어
직사각형 직사각형을 4등분 중 3개를 색칠,전체에 “12”라고 씀

85 그림 직사각형
12개의 직사각형의 한 칸을 4개씩 나눠 3칸만 색칠(12를

전체로 생각못함)

86 그림 직사각형 12를 3부분으로 나누기만 함

87 그림 직사각형 12개를 3개씩 나눠 그 중 3묶음을 묶음

88 그림 원 원 12개를 그리고 전체를 묶은 후 4등분으로 나눈 후 3등분에 색칠

89 그림 원
12개의 원을 주머니 속에 넣고 주머니에 3개씩 나눠 실선을 그려 그

중 9개의 원에 색칠함

90
그림,

언어
직사각형 직사각형을 4등분을 한 뒤 3개 색칠,가운데 “12개”라고 씀

91
그림,언

어
수직선

12까지의 수직선에서 3칸씩 길게 표시해서 “12의 1/4,12의 2/4,12의

3/4”라고 쓰며 9칸을 표시

92 그림 직사각형 12등분으로 나눈 직사각형 중 9개 색칠

93
그림,

언어
직사각형 “12개를 4묶음으로 나눈 후 3/4이니까 3개 색칠함”(그림도 동일)

94
그림,

언어
원 원 하나를 4등분한 뒤 3개 색칠 “전체 12”

95 그림 원 원을 12부분으로 나눈 것 중 9개

96 그림 원 원 12개를 4개씩 묶은 중 3개를 색칠해 총 9개를 색칠

97 그림 원 원 12개에 원 3/4를 그려서 12와 3/4을 그림(대분수와 혼동)

98 그림 원 원 12개를 3개씩 4묶음으로 만든 후 그 중 3묶음에 색칠

99 그림 직사각형 4개씩 선으로 나누고 그 4개 중 3개씩 색칠해서 9개 색칠

100
그림,

언어
직사각형 직사각형을 12개 이은 것을 3개씩 다 똑같이 나눈 후 3묶음을 색칠
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3번 방 법 모 델 


의 개념이미지

1 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

2 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

3 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

4 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

5 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

6 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

7 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

8 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

9 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

10 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

11 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

12 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

13 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

14 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

15 그림 원하나 원 하나와 1/2색칠원

16 그림 원하나 원 하나와 반원

17 그림 원하나 원 하나와 반원

18 그림 원하나 원 하나와 반원

19 그림 하트 하트 하나와 반개

20 그림 사과 사과 반쪽이 3개 ->사과 하나와 반개

21 그림 원낱개 원 3개 중 2개 묶음

22 그림 사과 사과 3개 중 2개 묶음

23 그림 사각형 직사각형 1->2등분직사각막대 ->반칸 더 추가(직사각형1)

24 그림 사각형 2등분 직사각막대에 점선으로 1칸 더 추가(직사각형1)

25 그림 사각형 한 칸이 1/2인 3칸짜리 전체 3/2직사각막대

26 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

27 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

28 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

29 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

30 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

31 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

32 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

33 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

34 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

35 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

36 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

37 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

38 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

39 그림 사각형 2등분 직사각형 2개 중 하나 반 색칠

40 그림 수직선 전체 3/2인 3칸 수직선

41
그림과

언어

색연필

상황

3/2은 1과 1/2,색연필이 2개 있는데 1은 2개 중 한 개,1/2은

남은 1개 중 반개 그래서 1개 반 색연필 그림
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42
그림과

언어
차,사람 2인 정원 차에 3명의 사람 (비의 개념?)

43 언어 피자상황 피자 1판과 한 판의 반 개

44 언어 사과상황 사과 1개와 반쪽

45 언어 물상황 컵이 2컵 있는데 물은 3컵 양(비의 개념)

46 언어 설명 2로 나눈 것 중 3개(전체와 부분의 분수)

47 그림 사각형 3등분 직사각형 중 2칸과 반칸에 색칠(2와 1/2?1과 1/2?)

48 그림 붕어빵 붕어빵 한 개와 반개(등분X)

49 그림 설명 대두그림,“대두”

50 언어 설명 넘친다?

51 언어 설명 3/2,가분수

52 언어 설명 가분수

53 그림 사각형 2/3직사각막대

54 그림 사각형 3등분 직사각막대->한 칸이 사라짐

55 그림 사각형 2개 사각형 묶음,3개 사각형 묶음

56 그림 원하나 3/4원

57 그림 원하나 1/2원

58 그림 원낱개 원 5개 중 3개 묶음

59 그림 원낱개 분모 원 2개 분자 삼각형 3개(3/2)

60 그림 원낱개 원하나와 분모 원2개 분자 원 1개(1과 1/2)

61 언어 사과상황 사과 2개를 3명이서 나눠 먹음(2/3??)

62 언어 피자상황 피자 2판을 4명이 먹는데 3명이 먹은 양(??)

63 언어 숫자? 15000원?

64 무응답

65 무응답

66 그림 원 전체 색칠된 2등분 원 한 개,전체 색칠된 반원 한개

67 그림 비커 두 비커 중 하나는 다 차고 하나는 반만 찬 그림

68 그림 곤충 막대기 사이에 곤충이 밑에 2개 위에 3개 (3/2를 형상화함)

69
그림,

언어
직사각형

두 개로 등분된 직사각형 두 개,하나는 다 색칠되고 다른

하나는 반만 색칠됨 “1/2이 3개 3/2”

70 그림 직사각형
두 개로 등분된 직사각형 두 개,하나는 다 색칠되고 다른

하나는 반만 색칠됨

71 그림 원
다 색칠 된 원 한 개와 반이 색칠된 점선으로 이등분 원 한

개 그림(1과 1/2같음)

72 그림 직사각형
두 개로 등분된 직사각형 두 개,하나는 다 색칠되고 다른

하나는 반만 색칠됨

73 그림 원 전체 색칠 안된 원 하나와 반이 색칠된 2등분된 원 하나

74 그림
직사각형,

원
직사각형 3칸
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75
그림,

언어
직사각물통 “0.5,1,1.5,2L"눈금이 표시되어 있는데 1.5L까지 물이 참

76 그림 원 2등분 원 전체 색칠 옆에 “1”이라고 씀

77 그림 원 2등분된 원이 두 개인데 하나는 전체 색칠,다른 하나 반만 색칠

78 그림 원
두 등분된 원이 두 개,하나는 다 색칠되고 하나는 반만

색칠됨

79
그림,

언어
사람

두 명을 화살표해서 “1=2/2”,다른 한 명이 달려오며 "나도

동참“이고 화살표로 ”1/2“라고 표시(한 명을 1/2?)

80 그림 원
다 색칠 된 원 한 개와 반이 색칠된 점선으로 이등분 원 한

개 그림(1과 1/2같음)

81 그림 사과 전체 색칠된 사과 하나와 반만 색칠된 이등분 사과 하나

82 그림 원 원 5개?

83 그림 직사각형 직사각형 2등분과 점선으로 된 직사각형 한 개 그림

84 그림 원
점선으로 이등분된 두 원 중 한 원은 전체 색칠,한 원은

반만 색칠

85 그림 직사각형

두 개의 직사각형인데 하나는 점선으로 이등분된

직사각형(전체 색칠됨)/반은 그냥 선,반은 점선으로 된

직사각형(선으로 된 직사각형만 색칠됨)하나

86 그림 직사각형
두 개로 등분된 직사각형 두 개,하나는 다 색칠되고 다른

하나는 반만 색칠됨

87 그림 원
점선으로 두 등분된 원이 두 개,하나는 다 색칠되고 하나는

반만 색칠됨

88 그림 원
8등분된 원 두 개 중 하나는 전체 색칠,하나는 4개 색칠(12/8과

같음)

89 그림 사과,사람 사과 3개를 2사람이 먹는 것 (비의 개념)

90 그림 공룡,과자
“배고픈 공룡 3마리”,“과자”,공룡 3마리 그리고 원 세 개를 과자라고

해서 3/2를 표현(비의 개념)

91 그림 원
다 색칠 된 원 한 개와 반이 색칠된 점선으로 이등분 원 한

개 그림(1과 1/2같음)

92
그림,

숫자
직사각형

가운데 “1”이라고 적힌 직사각형 하나와 2등분 되어 반에

색칠되고 “1/2”라고 적힌 직사각형 하나(1과 1/2같음)

93 그림 원
다 색칠 된 원 한 개와 반이 색칠된 반으로 나눈 원 한 개

그림(1과 1/2같음)

94 그림 원 이등분된 원이 두 개인데 하나는 전체 색칠,다른 하나는 반만 색칠

95 그림 원
다 색칠 된 원 한 개와 반이 색칠된 반으로 나눈 원 한 개

그림(1과 1/2같음)

96 언어 설명 1과 반이 남음(1과 1/2같음)

97
그림,

언어
직사각형

“3/2=1과1/2이므로”,직사각형 하나 전체 색칠과 반으로 등분된

직사각형 반만 색칠

98 그림 원 원 3개와 밑에 원 두 개를 그려 표현?

99
그림,언

어
직사각형

“3/2은 즉 1과1/2이다”,이등분된 직사각형 두 개인데 하나에 반만

색칠됨

100 그림 직사각형 직사각형 3등분 한 것중 2개 색칠 (2/3)
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4번 방 법 모 델 


의 개념 이미지

1 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

2 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

3 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

4 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

5 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

6 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

7 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

8 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

9 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

10 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

11 그림 사각형 1개 전체 색칠 직사각막대와 2/3직사각막대

12 그림 사각형 1개직사각형과 2/3직사각막대

13 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

14 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

15 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

16 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

17 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

18 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

19 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

20 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

21 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

22 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

23 그림 사각형 색칠된 3/3직사각막대와 2/3직사각막대

24 그림 사각형 직사각막대에 “1”표시1칸,“1/3”표시2칸으로 전체 “1과 2/3”

25 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

26 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

27 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

28 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

29 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

30 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

31 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

32 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

33 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

34 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원

35 그림 원하나 색칠된 전체원 하나와 2/3원
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36 그림 원하나 원 하나와 2/3원(부분만)

37 그림 원하나 원 하나와 색칠된 2/3원

38 그림 바나나 바나나 한꼭지와 2/3바나나

39 그림 식빵 식빵 하나와 2/3식빵

40 언어 설명 전체 1에 2/3을 더한 것

41 언어 떡상황
떡 1개 중 1/3을 먹었는데 아빠가 떡 1개를 주었더니 떡이 1과

2/3

42 언어 떡상황 떡 한 상자와 한 상자를 3등분 한 것 중 2개

43 언어 사과상황 사과 2개 중 한 개를 세도막낸 후 한 개를 먹음

44 언어 사과상황 사과 1세트(3개짜리)와 세 개 중 2개

45 언어 사과상황 사과 1개와 1개의 2/3

46 언어 사진상황
1과 2/3,사진 2장이 있는데 1은 사진 1장,2/3은 남은 한 개를

3개로 쪼갠 것 중 2개

47 언어 피자상황 피자 5판을 3명이 나눠먹을 때 한 사람이 먹은 양(5/3)

48
언어,

대분수
설명 대분수

49
언어,

대분수
설명 대분수

50
언어,

어림
설명 1이상 2이하

51 그림 원하나 원 하나와 3부분 중 1부분 뺌(등분이 아님)

52 그림 원낱개 8개 원 중 3개 선택

53 그림 사각형 직사각형 1개와 3부분 중 2부분에 색칠(등분아님)

54 그림 사과 큰 사과 한 개(1?)와 작은 사과 3개 중 2개 묶음(2/3?)

55 그림 원하나 3/4원(?)

56 그림 원하나 1/4원,2/4원,3/4원(??)

57 그림 원낱개 1과 2/3을 원 낱개로 표현

58 그림 원낱개 1과 2/3을 원 낱개로 표현

59 그림 사각형 1과 2/3을 사각형 낱개로 표현

60 그림 사각형 1과 2/3을 사각형 낱개로 표현

61 그림 사각형 1과 1/1을 사각형 낱개로 표현(??)

62 그림 수직선 6등분 중 5칸에 색칠(5/6?)
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63 언어 설명 많다?

64 언어 사과상황 사과 3개를 5명이 나눠 먹음(3/5?)

65 언어 사과상황 사과 1개를 3조각으로 나눠 2조각 동생 줌(1/3?)

66 그림 원 색칠 안된 전체 원 하나와 3등분 중 2개에 색칠된 원 하나

67 그림
직사각형,

원

전체 색칠된 직사각형과 3등분된 직사각형 중 2개 색칠된 것 /

전체 색칠된 원과 2/3인 것 같이?보이는 원 조각(등분 안됨)

68 그림 사람
색칠 안 된 사람 한 명과 사람을 점선으로 3부분으로 나눠서 2부분만

색칠

69 그림 직사각형 점선으로 3등분된 직사각형 2개,하나는 전체

70 그림 직사각형
전체 색칠된 1개의 직사각형과 3등분 중 2개 색칠된 직사각형

하나

71 그림 원 전체 색칠된 원 하나와 3등분 중 2개 색칠된 원 하나

72 그림 직사각형
하나의 직사각형 전체 색칠하고 다른 하나는 3등분 된 것 중

2개 색칠

73 그림 원 색칠 안된 전체 원 하나와 3등분 중 2개에 색칠된 원 하나

74
그림,

숫자
원

가운데 “1”이라는 원 하나와 “1/3”이라고 써진 1/3크기 부채꼴

2개 (빈공간은 점선으로 채워 원모양을 만듬)

75 그림 원
색칠된 전체 원 하나와 2/3같게 생긴(?)원 조각(등분되지도

않고 확실하지 않음)

76
그림,언

어
원 3등분된 원 중 2개에만 색칠,옆에 “1”이라고 씀

77 그림 원
3등분된 원이 두 개,하나는 전체 색칠,하나는 2개만 색칠(5/3과

같음)

78 그림 원
3등분된 원이 두 개,하나는 전체 색칠,하나는 2개만 색칠(5/3과

같음)

79
그림(

만화)
사람

3명이 소풍을 가는데 “1=3/3”라고 화살표로 묶어 표시,2명이

뛰어오는데 이 2명을 “2/3”라고 표시

80 그림 원
3등분된 원이 두 개,하나는 전체 색칠,하나는 2개만 색칠(5/3과

같음)

81 그림 직사각형 6등분된 직사각형 중 5개에 색칠(5/6같음)

82 그림 원 원 3개에 각각 동그라미 침??

83 그림 직사각형 전체 색칠된 직사각형 하나와 3등분된 것 중 2개가 색칠



- 71 -

84 그림 원
점선으로 3등분된 원이 두 개,하나는 전체 색칠,하나는 2개만

색칠(5/3과 같음)

85 그림 직사각형
3등분된 직사각형이 두 개,하나는 전체 색칠,하나는 2개만

색칠(5/3과 같음)

86 그림 직사각형 전체 색칠된 직사각형 하나와 3등분된 것 중 2개가 색칠

87 그림 원
점선으로 3등분한 원이 두 개,하나는 전체 색칠,하나는 2개

색칠됨

88
그림,화

살표
사과,물고기

물고기가 사과 한 개를 먹고 또 3등분된 사과 중 2개를

먹음(사과한개에 화살표를 해서 3개의 반원과 같다고 표시됨)

89 그림 주머니,원 주머니에 5개의 원이 있는데 점선으로 주머니가 3등분 되어 있음

90
그림,

언어
음료수통

“음료수 한통”과 “음료수 2/3”이라고 써진 3등분 중 2칸에 색칠된

음료수통

91 그림 원 전체 색칠된 원 하나와 점선으로 3등분 중 2개 색칠된 원 하나

92
그림,

숫자
직사각형

가운데 1이라고 적힌 직사각형과 3등분 중 2개에 색칠된

직사각형,“2/3”씀

93 그림 원 전체 색칠된 원 하나와 3등분 중 2개 색칠된 원 하나

94 그림 원 전체 색칠된 원 하나와 3등분 중 2개 색칠된 원 하나

95 그림 원 전체 색칠된 원 하나와 3등분 중 2개 색칠된 원 하나

96 언어 설명 1과 3등분으로 남은 2번의 반이다

97 그림 직사각형 전체 색칠된 직사각형 하나와 3등분된 것 중 2개가 색칠

98 그림 원 전체 색칠된 원 하나와 3등분 중 2개 색칠된 원 하나

99 그림 직사각형 3등분 된 직사각형이 2개 색칠된 것 하나와 색칠이 아예 안된 것 하나

100 그림 일(숫자)
일이라는 숫자를 크게 두 개 그리고 하나는 다 색칠하고 다른 하나는

3부분으로 나눠서 2부분에 색칠(그러나 등분이 아님)
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5번 방 법 모 델 


 



1 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대

2 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대

3 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대

4 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대

5 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대,3/5직사각막대

6 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대,3/5직사각막대

7 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대,3/5직사각막대

8 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대 ->3/5직사각막대

9 그림 사각형 2/5직사각막대 <-1/5직사각막대 ->3/5직사각막대

10 그림 사각형 2/5직사각막대 ->3/5직사각막대

11 그림 사각형 2/5직사각막대 ->3/5직사각막대

12 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

13 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

14 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

15 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

16 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

17 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

18 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

19 그림 사각형 3/5직사각막대(2칸에 1칸 추가)

20 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대를 한 묶음

21 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대,3/5직사각막대

22 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대,3/5직사각막대

23 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대,3/5직사각막대

24 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대,3/5직사각막대

25 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대,3/5직사각막대

[부록 5] 동분모 분수의 덧셈과 뺄셈 개념 이미지 유형 분석
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26 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대 ->3/5직사각막대

27 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대 ->3/5

28 그림 사각형 5개 직사각형 중 3개 색칠

29 그림 원낱개 5개가 한 묶음 원 중 2개 원 색칠 <-1개 색칠 5개묶음

30 그림 원낱개 5개 원 중 2개에 체크 후 1개에 화살표

31 그림 원낱개 5개 원 중 2개 묶고 1개 묶음

32 그림 원낱개 5개 원 중 3개에 색칠

33 그림 원하나 2/5원에 1/5원을 더하면 3/5원이다.

34 그림 원하나 5등분 원 중 3칸 색칠(2칸에 1칸 추가 색칠)

35 그림 원하나 5등분 원 중 3칸 색칠(2칸에 1칸 추가 색칠)

36 그림 원하나 5등분 원 중 3칸 색칠(2칸에 1칸 추가 색칠)

37 그림 수직선 5등분 수직선의 2칸“2/5”과 1칸“1/5”에 표시

38 그림 수직선 5등분 수직선의 2칸“2/5”과 1칸“1/5”에 표시 후 전체 “3/5”

39 그림 수직선 5등분 수직선의 2칸“2/5”과 1칸“1/5”에 표시 후 전체 “3/5”

40 그림 원통 5L물통에 1L와 2L를 비움(비의 개념)

41
그림과

언어
원하나

5등분 원 중 3칸 색칠(2칸에 1칸 추가 색칠),“분모는 같아

분자끼리 더하면 3이되서 3/5”

42 언어 과자상황
형은 과자가 2/5만큼 있고 나는 1/5있다.이 과자를 합쳤더니

3/5였다.

43 언어 통상황
나의 밀가루통에 2/5,친구 밀가루통에 1/5가 있다면 친구와

나의 밀가루를 합치면 3/5

44 언어 떡상황 1/5의 떡이 있는데 아빠가 2/5떡을 줌

45 언어 사과상황
어떤 사람이 사과 2/5먹고,또 1/5를 먹으면 두 사람이 먹은

양은 3/5

46 언어 사과상황
사과 1개를 5쪽으로 잘라 형은 2개,동생은 1개 먹을 때 형과

동생이 먹은 사과는 3/5

47
언어,비

개념
사과상황

사과가 5개 들어가는 자루에 2개,1개 사과가 각각 들어있는데

이것을 합치면 3/5(비의 개념)

48
언어,비

개념
사과상황

사과 5개가 있는데 어떤 사람이 2개 가지고 나는 1개 가졌다.

2명이 가진 양?

49
언어,비

개념
설명

2/5는 5개 중 2개,1/5는 5개 중 1개,이를 합치면 5개 중 3개

바로 3/5(비상황)

50
언어,통

분
설명 분모는 같으니 분자만 2더하기 1은 3이므로 3/5

51언어,통 설명 2더하기 1은 3이므로 3/5
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분

52 그림 사각형 2/5직사각막대,1/5직사각막대

53 그림 사각형 2/5직사각막대 +1/5직사각막대

54 그림 사각형 2/5직사각막대 +1/5직사각막대

55 그림 원하나 2/5원과 1/5원(등분이 아님)

56 그림 원낱개 원 낱개 4개가 한 묶음 <-2개 묶음

57 그림 원낱개 2/5,1/5=>3/5(분모 분자를 원낱개로 표현)

58 그림 원낱개 2/5,1/5=>3/5(분모 분자를 원낱개로 표현)

59 그림 1 2/5,1/5=>3/5(분모 분자를 1로 표현)

60 언어 설명 분모는 같으니 5,분자는 2와 1을 합쳐 2,2/5???

61 언어 설명 5와 5를 통분 후 통분 분수를 더함

62 언어 사탕상황 막대사탕 2개 당 막대사탕 1개를 더함

63 언어 분수의 덧셈

64 무응답

65 무응답

66 그림 직사각형
5등분 된 직사각형 중 2개 색칠된 것과 5등분 직사각형 1개

색칠된 것을 한 묶음으로 동그랗게 묶음

67 그림 직사각형
5등분된 직사각형 하나에 빨간색으로 2개 색칠한 후

검정색으로 하나 색칠

68 그림 구역모양 5부분으로 점선으로 나눈 것 중 3부분 색칠(등분이 아님)

69 그림 직사각형
5등분된 직사각형에 2칸 색칠한 후 다른 색으로 한칸 더 색칠

“1/5을 2개 더한것 더하기 1/51개”

70 그림 직사각형
5등분 된 직사각형 중 2개 색칠된 것과 5등분 직사각형 1개

색칠된 것과 10칸 중 3칸 색칠된 것

71
그림,

언어
낱개 원 “5명이 오기로 했는데”2명이 온 중에 1명이 더 옴 (비의 개념)

72 그림 직사각형 5등분된 직사각형에 2개 색칠한 후 다른 무늬로 하나 색칠

73 그림 원
5부분으로 나눈 원 중 2칸에 색칠된 것과 1칸 색칠된 것

(등분도 아니고 2/5,1/5만 표시)

74
그림,화

살표
직사각형

5등분된 직사각형 2개 칠해진 것과 1개 칠해진 것에 화살표는

직사각형 5등분의 3개 칠해진 것

75 언어 물 수만이는 2/5L의 물을 마신뒤 1/5L를 또 마셨다.

76 그림 원
5부분으로 나눈 원 중 2칸에 색칠된 것과 1칸 색칠된 것

(등분도 아니고 2/5,1/5만 표시)

77 그림 원
5부분으로 나눈 원 중 2칸에 색칠된 것과 1칸 색칠된 것과 3칸

색칠된 것을 차례대로 표시 (등분이 아님)
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78 그림 직사각형
5등분 된 직사각형 중 2개 색칠된 것과 5등분 직사각형 1개

색칠된 것 (2/5.1/5만 나타냄)

79 언어
계란

문장제

다섯 개짜리 계란판에 계란 3개가 깨져 계란이 2개 있을 때

계란을 하나 더 넣으면?

80
그림,화

살표
원

2개 색칠된 5등분 원과 1개 색칠된 5등분 원을 묶어 5등분 중

3개 색칠된 원으로 화살표 표시

81 그림 원 5부분으로 나눈 원 중 3칸에 색칠 (등분 아님)

82
그림,화

살표
낱개 원 원이 9개,7개 묶음을 화살표하면 총 16개의 원(알 수 없음)

83 그림 직사각형
5등분된 직사각형 하나에 검정색으로 2개 색칠한 후

빨강색으로 하나 색칠

84
그림,화

살표
직사각형

직사각형을 점선으로 5등분 한 후 2개 색칠 ->한 칸

더색칠하는 모습->5등분 중 3칸 색칠됨

85 그림 직사각형 5등분된 직사각형에 2개 색칠한 후 다른 무늬로 하나 색칠

86
그림,화

살표
직사각형

5등분된 직사각형에 3개에 색칠이 된 칸 중 마지막 한 칸에

옆에 있는 5등분 직사각형 중 1개 색칠된 칸에서 화살표로

연결

87
그림,기

호
직사각형

점선으로 5등분한 직사각형을 그려놓고 옆에 두칸 +한칸의

직사각형을 그려놓음

88
그림,기

호
낱개 원 원 2개와 1개를 묶고 원 5개 분의 3개 표시

89
그림,숫

자
수직선 수직선 1을 5등분하여 2/5와 1/5표시해 3칸이 3/5임을 표시

90
그림,

언어
낱개 원

직사각형 안에 원 2개와 다른 직사각형에 원 1개가 들어있고

“과자 2개와 한 개를 같이 먹기”라고 써짐

91 언어 피자 상황
피자 2/5조각이 있었는데 친구가 안먹겠다고 1/5조각을 가지고

오면 합쳐서 3/5이 된다

92 그림 직사각형 5등분된 직사각형의 3칸에 색칠 2칸에“2/5”,1칸에 “1/5”

93

그림,

언어,기

호

직사각형

5등분된 직사각형 중 2개에 색칠된 것+1개 색칠된 것=

직사각형 5등분 중 3개 색칠된 것 “분모는 놔두고 분자끼리

더하면 3/5이다”

94
그림,숫

자
낱개 원 5등분된 원에 2개 색칠해서 2/5표시,1개 색칠해서 1/5표시

95 언어 설명 2/5와 1/5는 분모가 똑같으니까 그냥 더해주면 된다

96
그림,화

살표
직사각형

5등분된 직사각형 2개 칠해진 것과 1개 칠해진 것에 화살표로

직사각형 5등분의 3개 칠해진 것

97
그림,숫

자,언어
직사각형

5등분된 직사각형 3개 /2개 색칠 “2/5”,1개 색칠 “1/5”,3개

색칠 “3/5”,“2/5와 1/5을 더하면 3/5이 된다”

98
그림,

언어
원

원 5등분 중 2개 색칠 “만큼 농장에 소가 있는데”5등분 중

1개 색칠“만큼 더 들어와서”3개 색칠“이 된 것”

99
그림,

언어
낱개 원

원 두 개와 한 개의 빵이 식탁에 있으면 모두 3개이므로

3/5이다

100 그림 원 5등분 된 원 중 3칸 색칠
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8번 방 법 모 델 


 



1 그림 원하나 3/4원에서 1/4원조각을 화살표로 뺌

2 그림 원하나 3/4원,1/4원,2/4원

3 그림 원하나 3/4원에서 한 조각 빼서 ->2/4원

4 그림 부분원 3/4원을 세부분 나눠 조각당 “1/4”적고 2조각만 묶어 “1/2”

5 그림 원낱개 원 4개 묶음 중 3개 색칠 ->1개를 뺌

6 그림 원낱개 원 4개 묶음 중 3개 색칠 ->1개를 뺌

7 그림 원낱개 원 4개 묶음 중 3개를 다시 묶고 ->1개를 뺌

8 그림 원낱개 4개 원 중 2개 색칠

9 그림 원낱개
4개 고기 중 1개는 상자 속에 있고 1개를 다른 사자가 먹어

나머지 사자가 2개 먹음(비의 개념)

10 그림 사과,X
4개 묶음에 사과3개와 X하나에서 사과 1개를 빼면 사과 2개,X

2개가 한 묶음(2/4)

11 그림 사각형 2/4직사각막대

12 그림 사각형 3/4직사각막대,1/4직사각막대 =>2/4

13 그림 사각형 3/4직사각막대,1/4직사각막대 =>2/4

14 그림 사각형 3/4직사각막대 ->1/4직사각막대

15 그림 사각형 3/4직사각막대,1/4직사각막대

16 그림 사각형 3/4직사각막대,1/4직사각막대 =>2/4직사각막대

17 그림 사각형 3/4직사각막대,1/4직사각막대 =>2/4직사각막대

18 그림 사각형 3/4직사각막대,1/4직사각막대 =>2/4직사각막대

19 그림 사각형 3/4직사각막대,1/4직사각막대 =>2/4직사각막대

20 그림 사각형 3/4직사각막대-1/4직사각막대 =2/4직사각막대

21 그림 사각형 3/4직사각막대-1/4직사각막대

22 그림 사각형 3/4직사각막대(2*2)에서 1칸을 뺌

23 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 뺌

24 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 뺌

25 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 뺌

26 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 뺌

27 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 뺌

28 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 빼서 2/4직사각막대

29 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 빼서 2/4직사각막대

30 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 빼서 2/4직사각막대

31 그림 사각형 3/4직사각막대에서 1칸을 빼서 2/4직사각막대

32 그림 사각형 4등분 직사각막대 3칸은“3/4”,1칸은“1/4”
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33 그림 수직선 전체가 3/4수직선 3칸에 “1/4”표시

34 그림 수직선 전체가 3/4수직선 3칸에 “1/4”표시

35 그림 수직선 전체가 3/4수직선 3칸에 “1/4”표시

36 그림 삼각형 삼각형 4개 중 3개를 묶고 그 중 1개를 뺌

37 그림 수직선 전체 3/4수직선 3칸 중 한 칸이 “1/4”로 뺌

38
그림과

언어
원하나 3/4원에서 하나를 먹음

39
그림과

언어
원하나 3/4원에서 1/4원을 뺀다.

40 언어 피자상황 피자가 3/4있는데 1/4먹으면 2/4즉 1/2가 남음

41 언어 달걀상황
달걀 12개를 4개씩 3묶음으로 나눈 것 중 한 묶음을 팔면 남은

것은?

42 언어 사과상황 사과 3/4중에 1/4을 먹으면 남은 사과는?

43 언어 주스상황 주스 3/4중 동생이 1/4를 주어 2/4가 되었다

44 언어 주스상황 주스 3/4중 동생이 1/4를 주어 2/4가 되었다

45 언어 사탕상황
오늘 3/4사탕먹고,언니는 1/4사탕 먹음,내가 먹은 사탕은

언니가 먹은 사탕보다 얼마나 많이 먹었나?

46
언어,

통분
설명 분모가 같으니 분자끼리 뺀다

47
언어,

통분
설명 통분한 분수를 뺀다.

48
언어,

통분
설명 분모가 4이니까 바로 3에서 1을 빼준다.그러면 2/4

49
언어,

통분
설명 분모가 4이니까 바로 3에서 1을 빼준다.그러면 1/2

50
언어,

통분
설명

3/4와 1/4는 분모가 같으므로 분자만 빼서 2/4가 나오는데

약분하면 1/2

51
언어,

통분
설명 분자를 빼면 2,그럼 2/4이고 약분하면 1/2

52
언어,

통분
설명 3빼기 1=2/4는 1/2

53 언어
상황

(비개념)

4조각 중 3조각이 있는데 그 중 1개를 먹으면 2개가 남아 2/4가

되고 약분하면 1/2

54 그림 사각형 사각형 2개씩 묶음이 2개(??)

55
그림(

분자)
사과 3개 중 하나를 가져가서 2개 남음
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56
그림(

분자)
사과 3개 중 하나를 가져가서 2개 남음

57
언어(

분자)
사탕상황 사탕 3개에서 사탕 1개를 먹음

58
그림,

답
반원 반원

59
그림,

답
사각형 사각형 반에 색칠

60 그림 원낱개 원낱개로 3/4(분모,분자 표현)분자에서 1개 빼면 2/4

61 그림 원낱개 3/4,1/4->2/4->1/2(분모 분자를 원으로 표현)

62 언어 사탕상황
사탕 4개가 있는데 2개를 가져가는 걸 실수로 3개를 가져와

1개를 놓고 왔다.

63 언어 분수의 뺄셈

64무응답

65무응답

66
그림,

화살표
직사각형 3/4직사각형모델에서 한칸 엑스표->2/4모델

67
그림,

화살표
직사각형

3/4->3/4직사각형에서 한칸만 다른색->한칸이

없어짐->2/4->1/2모델

68 그림 사람모형 사람을 4부분으로 나눠서 한부분을 떼버림(3/4표현)

69 그림 직사각형
4등분된 직사각형 중 3칸 색칠 뒤 1칸을 다른 색으로

색칠“분자가 3이었는데 1을 빼서 2/4가 됨”

70 그림 직사각형 3/4,1/4,2/4직사각형 모델 차례로 제시

71
그림,언

어
총,총알 총알 4개 들어가는 탄환에 총알이 3개 들어있는데 1개 쏨(비의 개념)

72 그림 직사각형
4등분 직사각형 중 3칸에 색칠하고 그 세칸을 또 4등분해서

1칸만 색칠(오개념)

73 그림 원 원 3개 중 하나를 없애면 2개가 남음(분자만 생각)

74 그림 원통 원통 하나가 4등분->2등분이 됨(뭘의미하는지 모름)

75
그림,

화살표
원

피자 전체 4조각 중 3조각만 있을 때 한명이 1조각 먹으면 반이

남음

76 그림 원 3/4원모델과 1/4원모델만 표현

77 그림 원 3/4원모델과 1/4원모델,2/4원모델(연관짓진 않음)

78 그림 직사각형 2*2직사각형에서 3칸에 색칠했다가 한칸만 엑스표

79 언어

구슬,케이

스

문장제

구슬 4개가 들어가는 케이스에 구슬 3개가 있는데 하나가

깨졌을 때 남는 구슬은?
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80
그림,화

살표
원 3/4원모델 중 1조각을 빼는 화살표,그러면 2/4원모델이 됨

81
그림,

화살표
사과

사과를 4등분 중 3개 색칠된 것 중에서 1조각을 먹으니 2조각

남음

82 그림 원 원6개??

83
그림,

화살표
직사각형 3/4직사각형모델에서 1칸을 묶어 화살표로 빼버림

84
그림,

화살표
직사각형

2*2점선으로 나눠진 직사각형에 3칸 색칠하고 한칸 화살표로

날리고 화살표로 2칸만 남은 2*2직사각형모델

85
그림,

화살표
원 3/4원모델 중 1조각을 빼서 화살표,그러면 2/4원모델이 됨

86 그림 직사각형 3/4직사각형 모델에서 1/4조각을 엑스표함

87
그림,

언어
원,피자

피자 3/4조각을 이웃에게 1/4조각 주면 2/4즉

1/2남음(원으로도표현)

88 언어 물 문장제
민수는 자전거를 타면서 물을 3/4만큼 있는 물을 1/4정도 먹으면

남은물은?

89
그림,

화살표
원 3/4원모델에서 한조각빼면 1/2원모델이 됨

90
그림,

화살표
직사각형

네 개 아이스크림 중 하나 점선 표시,화살표후 두 개 점선 표시

(비의개념)

91
그림,화

살표
원,사람 3/4원모델에서 사람이 1/4조각을 가져가 2/4원모델로 남음

92
그림,

언어
직사각형

3/4직사각형모델 중 1/4조각을 빼는 화살표/“3/4중1/4이

없어지면 남는것은 2/4인데 2/4는 1/2과 같다”

93 언어 설명 분모는 그냥놔두고 분자끼리만 빼면 2니까 2/4즉,1/2이 된다.

94
그림,

언어
원 3/4원모델에서 1/4조각에 화살표해서 없어짐이라고 씀

95 언어 설명 3/4과 1/4은 덧셈과 같이 분모가 똑같으니까 그냥 빼줌

96 그림 직사각형 3/4직사각형 모델에서 화살표해서 1/3직사각형 모델이 됨

97
그림,

화살표
원 3/4원모델에서 1/4조각을 화살표로 버림

98
그림,

언어
원 3/4원모델“에”1/4모델“만큼 줄어든 것”=2/4모델

99
그림,언

어
원 원3개 와 1개가 있는데 내가 1개 먹었다.(분자만생각)

100 그림 직사각형 2*2직사각형에 2칸 색칠(답만 표현)
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6번 방 법 모 델 


 



1 그림 사각형 1/3직사각막대 <-2/5직사각막대 =>11/15직사각막대

2 그림 사각형 11/15직사각막대(3등분 선으로 그음)

3 그림 사각형
15등분 직사각막대에 5칸 색칠에 6칸 색칠 추가=

11/15직사각막대

4 그림 사각형 5/15직사각막대,6/15직사각막대 는 11/15직사각막대

5 그림 사각형 5/15직사각막대,6/15직사각막대->11/15직사각막대

6 그림 사각형 5/15직사각막대에 6개의 직사각형 칸이 추가됨

7 그림 사각형 11/15직사각막대(5칸“1/3”,6칸“2/5”표시)

8 그림 사각형 11/15직사각막대

9 그림 사각형 11/15직사각막대

10 그림 사각형 11/15직사각막대

11 그림 수직선 15칸의 수직선에서 5칸“1/3”,6칸 “2/5”

12 그림 수직선 15칸의 수직선에서 5칸“1/3”,6칸 “2/5”해서 합치면 “11/15”

13 그림 수직선 15칸의 수직선에서 5칸“1/3”,6칸 “2/5”해서 합치면 “11/15”

14 그림 수직선 15칸의 수직선에서 5칸“1/3”,6칸 “2/5”해서 합치면 “11/15”

15 그림 수직선 15칸 수직선 중 5칸,6칸 표시해서 11칸에 표시

16 그림 수직선 15칸 수직선 중 11칸에 표시

17 그림 원낱개 5*3배열의 낱개원 5개와 6개를 합치면 15개 중 11개

18 그림 원낱개 5*3배열의 낱개원에서 5개,6개 묶음

19 그림 원낱개 15개 원에서 5개,6개 다른 모양으로 체크

20
그림,

통분
사각형 1/3=>5/15,2/5=>6/15=>11/15(모두 직사각막대로 표현)

21
그림,

통분
원낱개 5/15(분모,분자가 원낱개로 표시)에 분자에 6개 더 화살표

22
그림,

통분
원낱개 1/3=>5/15,2/5=>6/15=>11/15(분모,분자 모두 원개수로)

23
언어,

통분
설명

3과 5의 최소공배수가 분모,분자는 최소공배수를 자신과 나눈

값으로 곱함

24
언어,

통분
설명

3과 5를 같은 수가 되게 곱하고 분자도 곱하면 5/15,6/15이

나오는데 이 둘을 합치면 11/15

[부록 6] 이분모 분수의 덧셈과 뺄셈 개념 이미지 유형 분석
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25
언어,

통분
설명

3과 5를 같은 수가 되게 곱하고 분자도 곱하면 5/15,6/15이

나오는데 이 둘을 합치면 11/15

26
언어,

통분
설명

3과 5를 같은 수가 되게 곱하고 분자도 곱하면 5/15,6/15이

나오는데 이 둘을 합치면 11/15

27
언어,

통분
설명

분모가 달라서 15로 통분하면 5/15,6/15이 나오는데 분자끼리

더하면 11/15

28
언어,

통분
설명

분모가 달라서 15로 통분하면 5/15,6/15이 나오는데 분자끼리

더하면 11/15

29
언어,

통분
설명 1/3과 2/5를 통분한 후 분자끼리 더한다

30
언어,

통분
설명 1/3과 2/5를 통분한 후 분자끼리 더한다

31
언어,

통분
설명 분모를 통분하고 분자도 똑같은 수로 곱한 뒤 더하면 11/15

32
언어,

통분

사탕

상황

사탕 15개 중 한사람이 5개,다른 한 사람 6개 가짐,두명이

가진 양

33

그림과

언어,

통분

사과

자루

상황

분모가 3인 자루는 큰 사과를 3개 넣거나 작은 사과를 15개를

넣을 수 있고,분모가 5인 사과는 중간 크기 사과 5개 넣거나

작은 사과 15개 넣을 수 있음.15는 3의 5배로 분모 3의

자루에는 5/15로 고치고,작은 사과 5개,2/5는 6/15로 바꿔 5와

6이 하나로 합쳐 11/15가 됨

34 그림 사각형 1/3직사각막대,2/5직사각막대

35 그림 사각형 1/3직사각막대,2/5직사각막대

36 그림 사각형 1/3직사각막대,2/5직사각막대

37 그림 사각형 1/3직사각막대,2/5직사각막대=>11/15직사각막대

38 그림 사각형 1/3직사각막대 <-2/5직사각막대

39 그림 사각형 1/3직사각막대 <-2/5직사각막대

40 그림 사각형 1/3직사각막대,2/5직사각막대 한 묶음

41 그림 사각형 1/3직사각막대 +2/5직사각막대

42 그림 사각형 1/3직사각막대 +2/5직사각막대

43 그림 원하나 1/3원과 2/5원의 피자가 있다.

44 그림 원하나 1/3원과 2/5원를 합친다
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45 그림 원하나 1/3원,2/5원

46 그림 원하나 1/3원,2/5원

47 언어 문제 사탕 1/3이 있었는데 동생이 나한테 2/5를 주었다.

48 언어 문제 사과 1/3이 있었는데 아빠가 나한테 2/5를 주었다.

49 언어 문제답
나는 피자를 1/3만큼 먹었고 동생은 2/5를 먹어 피자의 양을

확인했더니 11/15만큼 먹었다.

50 언어 문제답
나는 오늘 쌀의 1/3만큼 먹었고 친구는 2/5를 먹어 오늘 먹은

쌀은 모두 11/15먹었다.

51 언어 문제답
어떤 사람이 사과 1/3을 먹고,어떤 사람이 사과 2/5를 먹었다면

두 살마이 먹은 사과는 11/15이다.

52 언어 답 11/15

53 그림 사각형 1/8직사각막대,3/8?

54 그림 사각형 1/3,2/5,2/3직사각막대(??)

55 그림 낱개 5/15,11/15

56 그림 원낱개 3개 중 하나에 색칠된 원묶음 <-3/5원묶음??

57 그림 원낱개 15개 원 중 3개와 6개에 색칠(1/5+2/3??)

58 그림 원하나 1/3원+2/5원(등분이 아님)

59 그림 사람 빌팅을 1/3하고,사람 5명 중 2명이 들어감(??)

60 그림 원낱개 분모에 원15개,분자 1

61 언어 설명 1/3과 2/5를 통분한 후 분자끼리 더하면 13/15(??)

62 언어 설명 분수의 덧셈

63무응답

64무응답

65무응답

66 그림 직사각형
1개 색칠된 3등분 직사각형,2개 색칠된 5등분직사각형을 원으로

묶음

67
그림,

화살표
직사각형

1개 색칠된 3등분 직사각형과 2개 색칠된 5등분 직사각형은

각각 화살표로 5개,6개 색칠된 15등분 직사각형에 연결되고

다시 화살표로 11개 색칠된(5개,6개 각각 다른 색임)

15등분직사각형으로 표현

68 그림 구역모양 점선으로 18등분해서 7개 색칠 ????

69
그림,

언어
직사각형

15등분 직사각형에 검정색으로 6개,파란색으로 5개 색칠 “1/3과

2/5을 통분해서 5/15,6/15.그래서 분자 5더하기 6을 해서 11/15”
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70 그림 직사각형 8등분 직사각형에 3개 색칠(분자와 분모를 그대로 더함)

71 그림 원 15등분된 원 중 11개 색칠(답만 표현)

72 그림 직사각형 15등분의 직사각형 중 11개 색칠(답만 표현)

73 그림 원
원을 3등분한 것 중 1개 색칠,5부분중 2개 색칠(등분 아님)(1/3과

2/5만 표현)

74 그림
원통

(물통)

1L짜리 물통에 눈금이 1/3만큼 물이 들어있는데 2/5만큼 물이

든 물통을 비움

75 언어 피자상황
만수와 호준이는 피자 1/3을 먹고 엽승이와 헌상이는 2/5를

먹었다.

76 그림 원 5부분으로 나눈 원에 3개 색칠됨(등분아님),3등분 원에 하나 색칠

77 그림 원
1개 색칠된 3등분 원과 2개 색칠된 5부분원,11개 색칠된 15부분

원(등분안됨)

78 그림 직사각형
1개 색칠된 3등분 직사각형,2개 색칠된 5등분 직사각형(1/3과

2/5만 표현)

79 언어
구슬,주머

니

구슬이 15개 들어가는 구슬주머니가 2개 있는데 하나는 5개,

하나는 6개가 들어있다.이 구슬들을 모두 한 주머니로 옮겨

담으면?11/15(비의 개념)

80
그림,화

살표
원

1개 색칠된 3등분 원과 2개 색칠된 5등분 원을 묶어 15등분 중 11개에

색칠된 직사각형에 화살표로 연결

81 그림 직사각형

11개 색칠된 15등분 직사각형,1개 색칠된 3등분 직사각형,2개

색칠된 5등분 직사각형 차례로 표현됨 (연관성을 제대로 표현

못함)

82 그림 원 원 22개???

83 그림 직사각형
3*5직사각형에 파란색으로 5개,빨간색으로 6개

칠함(통분한것임)

84
그림,

언어
직사각형

특이하게 2*7에 옆에 사각형이 하나더 붙은 모양으로 15등분

도형을 만듦(점선으로 나눔)5개 색칠하고 6개 색칠해서

화살표로 "겹치기“(용어부적절)하여 점선으로 13등분된 중 9개

색칠

85 그림 직사각형
직사각형 3칸 중 1칸에 색칠,이어서 점선으로 5칸 중 2칸에

색칠

86
언어,

그림

통분,직사

각형

“똑같이 만들려면 최소공배수를 이용.그럼 15가됨”15등분

직사각형 중 11칸 색칠

87
언어,

그림
직사각형

3*5직사각형을 통해 “1/3은 5/15와 같다”,“2/5는 6/15와

같다”를 앎.“그러므로 5/15와 6/15을 더하면 11/15이 된다”

88그림,기 원 분자를 15개의 원으로 표현하고 분모를 11개의 원으로 표현
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호

89
그림,

숫자
수직선

수직선 15등분 중 5칸에 “1/3”,6칸에 “2/5”밑에 표시,위에는

11칸에“11/15”

90
그림,

선
직사각형

1개 색칠된 3등분 직사각형,2개 색칠된 5등분 직사각형을 서로

연결해서 11개 색칠된 15등분 직사각형에 연결

91 언어 설명
1/3과 2/5는 5/15와 6/15과 같기 때문에 5/15와 6/15을 합치면 11/15이

된다.

92

언어,

그림,

숫자

직사각형

“1/3과 2/5를 분모끼리 통분하여 1/3은 5/15로 2/5는 6/15으로

만든 후 계산함”,15등분 직사각형에 11개 색칠

5개(“5/15”),6개(“6/15”)

93 언어 설명
3과 5의 최소공배수는 15인데 1/3=5/15,2/5=6/15이다.5/15+6/15를 하면

11/15가 된다

94
그림,언

어

원,

사과상황

원을 3등분한 것 중 1개 색칠,5등분 중 2개 색칠(제대로 표현못함),

“사과를 3개로 나눈 것중의 1개와 사과를 5조각으로 나눈것중의 하나를

합한 것”

95 언어 설명 1/3과 2/5는 분모가 다르기 때문에 통분하고 더한다

96
그림,화

살표
직사각형

3등분 직사각형 1개 색칠은 15등분직사각형 5칸 색칠에 화살표로 연결,

5등분 직사각형 2개 색칠은 15등분 6칸 색칠에 화살표로 연결해

화살표로 마지막 15등분 직사각형 11칸 색칠

97

그림,

숫자,

언어

직사각형
1개 색칠(“1/3”)된 3등분 직사각형과 2개 색칠(“2/5”)된

직사각형,“1/3과 2/5를 더한다”

98
그림,

언어
원,설명

1개 색칠된 3등분 원“에”2개 색칠된 5등분 원“만큼 더 커진

것(숫자가)”

99
그림,

언어

물병,

물상황

3부분 중 하나에 색칠“과”5부분중 둘에 색칠“만큼의 물이 있다.물이

3과 5의 공배수를 구하면 15이다.칸이 15개있는 물통에 이 물들을

부으면”5칸,6칸에 색칠된 물통(15칸도 아님)“이다”(등분된 물통도 아님)

100 그림 직사각형 15등분의 직사각형 중 11개 색칠(답만 표현)
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7번 방 법 모 델 


 



1 그림 원하나 3/4원<-1/2원

2 그림 원하나 3/4원<-1/2원

3 그림 원하나 3/4원과 1/2원

4 그림 원하나 3/4원과 1/2원를 합친다

5 그림 원하나 3/4원과 1/2원의 피자가 있다.

6 그림 원하나 3/4원과 1/2원 =>1개 원과 1/4원 색칠

7 그림 원하나 3/4원과 1/2원 =>1개 원과 1/4원 색칠

8 그림 부분원 3/4원 <-반원,원하나와 1/4원

9 그림 부분원 3/4원과 반원(1/4원씩 나눔),“5/4”,“1과 1/4”

10 그림 사각형 3/4직사각형 <-1/2직사각형

11 그림 사각형 3/4직사각형 ,2/4직사각형

12 그림 사각형 3/4와1/2(점선으로2/4만듬)은 4/4와 1/4직사각막대가 된다

13 그림 사각형 3/4와1/2(점선으로2/4만듬)은 4/4와 1/4직사각막대가 된다

14 그림 사각형 3/4와1/2는 5/4직사각막대가 된다

15 그림 사각형 3/4와1/2는 5/4직사각막대가 된다

16 그림 사각형 3/4와1/2는 4/4와 1/4직사각막대가 된다

17 그림 사각형 3/4와2/4는 4/4와 1/4직사각막대가 된다

18 그림 사각형 3/4와2/4는 4/4와 1/4직사각막대가 된다

19 그림 사각형 3/4직사각막대와 1/2->2/4직사각막대 =>5/4(1과1/4)

20 그림 사각형 3/4직사각막대와 1/2->2/4직사각막대 =>5/4(1과1/4)

21 그림 사각형 4/4와 1/4직사각막대에 3칸에 “3/4”,2칸에 “1/2”표시

22 그림 사각형 3칸 색칠 직사각형(2*2)<-1칸 색칠 직사각형(2*1)

23 그림 사각형
3칸 색칠 직사각형(2*2)+2칸 색칠 직사각형(2*2)=전체

색칠(2*2),1칸 색칠(2*2)

24 그림 수직선
전체 2고 1이 4칸으로 나뉜 수직선에 3칸“3/4”,2칸 “1/2”

표시하고 표시한 부분 합하면 “5/4”

25 그림 수직선
수직선 4칸은 실선,1칸은 점선 3칸은 “3/4”,2칸 “1/2”로 1과

1/4표시

26 그림 사과,x 사과3개와 X한 개묶음(3/4)<-사과 2개 X2개 묶음(2/4),
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사과 4개 묶음 하나(1)에 사과1개 X3개(1/4)

27 그림 원낱개
원4개 중 3개 색칠된 묶음에 4개 중 2개 색칠된 묶음을

화살표로 표시(비의 개념)

28 그림 치킨
치킨 4개 중 3개,다른 박스에 4개 중 2개를 악어가 먹으면

악어가 먹은 치킨 개수는?(비의 개념)

29
언어,통

분
설명 사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더함

30
언어,통

분
설명 사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더함

31
언어,통

분
설명 사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더함

32
언어,통

분
설명 사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더함

33
언어,통

분
설명 사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더함

34
언어,통

분
설명

사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더한 뒤

대분수로 만듬

35
언어,통

분
설명

사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더한 뒤

대분수로 만듬

36
언어,통

분
설명

사분의 삼과 이분의 일을 통분시켜 분자끼리 더한 뒤

대분수로 만듬

37
언어,통

분
설명 4와 2를 통분하여 통분한 분수 더함

38
그림,통

분
원낱개

3/4<-분자에 2만 더하면 =5/4=1과 1/4(분모분자를

낱개원으로 표현)

39 그림 원낱개 3/4,1/2->5/4,1과 1/4(분모분자를 낱개원으로 표현)

40 그림 원낱개 4개 묶음 중 3개 색칠 <-2개 묶음 중 1개 색칠

41 그림 사각형
3칸 색칠 직사각형(2*2)과 1칸 색칠 직사각형(2*1)는 5개 색칠

직사각형(2*3)(기준을 정하지 못함)

42 그림 사각형 3/4,1/2직사각막대

43 그림 사각형 3/4,1/2직사각막대

44 그림 사각형 3/4,1/2직사각막대
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45
언어,통

분
공식 3/4+1/2=3/4+2/4=5/4=1과1/4(통분)

46 언어 문제 사과 3/4먹고,1/2더 먹으면 1과 1/4

47 언어 문제 주스 3/4먹고,동생이 1/2더 먹으면 5/4

48 언어 문제 주스 3/4먹고,동생이 1/2더 먹으면 5/4

49 그림 사각형 1직사각형과 1/4직사각막대

50 그림 사각형 1직사각형과 1/4직사각막대

51 그림 부분원 원 하나와 1/4원‘반의 반원’

52 그림 원낱개 4개 원이 한 묶음(1)과 원 하나(1/4)

53 언어 답 피자 1판과 피자를 4조각으로 나눈 것 중 한 조각

54 그림 사각형 6등분 직사각막대의 5칸이 색칠(5/6?)

55 그림 사각형 6등분 직사각막대의 3칸 색칠(3/6?)

56 그림 도형 도형들로 3/4->1/4->1표현(?)

57 그림 원낱개 원4개 중 3개 묶음,2개 묶음(겹치게 표현해서 모르겠음)

58 그림 원하나 원 하나와 1/2원?

59 그림 원하나 원 하나와 4/8원?

60 그림 수직선 전체 10등분된 수직선에 3칸이 “1/2”?

61 숫자 숫자 1(?)

62 언어 상황
쿠키 만들기 위해 초콜릿은 3/4쓰고 동생은 1/2썼는데

동생과 내가 쓴 초콜렛은 1과 1/2이다(틀림)

63 언어 분수의덧셈

64 무응답

65 무응답

66 그림 직사각형 3/4,1/2직사각형 모델을 묶음

67
그림,화

살표
직사각형

3/4(빨강),1/2(파랑)직사각형모델이 화살표로 3/4,2/4다시

화살표로 3빨강,1파랑 색칠된 4등분 직사각형과 파란 작은 1칸

직사각형 그림

68 그림
직사각형,

원
밑에 8개 원,위에 10개 원,가운데 길다란 직사각형으로 10/8표현

69
그림,

언어
직사각형

4등분 직사각형 1칸 색칠,4등분 직사각형 4칸 색칠에 파란

색으로 1칸 덧색칠 “3더하기 2는 5,5/4는 1과1/4”

70 그림 직사각형 3/4+1/2=4/6(분자 분모 더한 것을 각각 직사각형으로 표현)
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71 그림 원 전체 색칠된 원과 1개 색칠된 4등분 원(답만 표현)

72 그림 직사각형
3칸 색칠된 4등분 직사각형에 색칠안된 한칸의 반을 다른

무늬로 색칠

73 그림 원
묶음 안에 원 세 개와 점선 원 2개,옆에 그냥 원 5개(분자만

표현)

74 그림
직육면체

물통
3/4가 든 1L물통에 1/2물통을 비움(결과X)

75 그림
직사각형,

비커

3개 색칠된 4등분 직사각형에 반이 담긴 비커 붓는

장면(결과X)

76 그림 원 3개 색칠된 4등분 원과 1개 색칠된 2등분 원(3/4,1/2만 표현)

77 그림 원
3개 색칠된 4등분 원과 1개 색칠된 2등분 원,전체 색칠된 4등분

원과 1개 색칠된 4등분 원(연관성을 나타내지는 않음)

78 그림 직사각형
2*2직사각형에 3칸 색칠,2등분 중 1개 색칠

직사각형(3/4,1/2만표현)

79
그림,언

어

구슬,케이

스

4개가 들어가는 구슬케이스에 구슬이 각각 3개,2개가

들어있으며 이것들을 합쳐 옮기면 하나가 다차고 딴거에는

하나가 들어감(비?)

80
그림,화

살표
수직선,원

3칸 색칠된 4칸 수직선과 1칸 색칠된 2칸 수직선을 묶어 전체 색칠된

원과 4등분 중 한 칸에 색칠된 원에 화살표로 연결

81 그림 원
4등분된 원 2개가 3칸,2칸 색칠되어 있고 옆에 전체 원

하나와 1개 색칠된 4등분 원이 있음(연관성 나타내진 않음)

82 그림 원 18개의 원???

83 그림 직사각형 3/4직사각형 모델에 남은 1칸을 반으로 나누어 색칠

84
그림,화

살표
직사각형

2*2점선으로 나눠진 직사각형중 3개에 색칠,점선으로

2등분된 1칸 색칠된 직사각형에 화살표로

“겹치기”(용어부적절),화살표로 점선으로 2*2된 전체 색칠

직사각형과 1개 색칠된 사각형 그림

85 그림 직사각형
4등분된 직사각형중 3칸 색칠,점선으로 2칸 더 해서 한 칸에

색칠

86
그림,

언어
직사각형

똑같이하려면 최소공배수를 알아봄,8등분 직사각형 전체

색칠+8등분직사각형중 2개만 색칠

87
그림,언

어
원

3/4원모델“에서”2/4원모델“을 더하면 4등분한게 5개 있으므로

1과1/4
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88 언어 물 문장제

철수와 영희가 같은 물병에 꽉 물을 담아왔습니다.철수와 영희는

산에 올라가며 물을 마셨는데 정산에 도착해보니 철수 3/4,영희 1/2

남았다.두사람의 남은 물을 더하면?

89
그림,화

살표
원

3개 색칠된 4등분 원에 1개 색칠된 2등분 원을 화살표로 들여놓으면

전체 원 하나와 1개 색칠된 4등분 원이 됨

90
그림,언

어

직사각형,

삼각형,원

4칸 도시락에 3칸 김밥(원),2칸 도시락에 1칸 삼각김밥(삼각형),

선으로 합치게 연결해서 총 8칸에 원 6개,삼각형 2개,다른 2칸에

삼각형1개,원 1개

91 언어 설명 3/4과 1/2은 3/4과 2/4와 같기 때문에 합치면 5/4즉,1과 1/4이 된다.

92
그림,

언어
직사각형

“3/4과 1/2를 분모끼리 통분하여 1/2은 2/4로 분모를 같게

하고 계산함”4등분 된 직사각형 전체에 색칠,또 하나의

4등분 직사각형 한칸 색칠

93 언어 설명 4와 2의 최소공배수는 4니까 3/4+2/4를 하면 5/4즉,1과 1/4이다.

94
그림,숫

자
원

4등분 원 2개에 빨간색으로 2칸 색칠“1/2”,파란 색으로 3칸

색칠“3/4”해서 5/4!

95 언어 설명 3/4과 1/2은 분모가 다르기 때문에 통분을 한 뒤 더한다

96 언어 설명 4등분중에 4과 2등분한 1을 합친것(결과X)

97
그림,화

살표
원 3/4원모델에 1/2원모델이 화살표로 들어감(결과X)

98
그림,언

어,기호
원

3칸 색칠된 4등분 원“에”2등분된 1칸 색칠 원“만큼 커진 것”=전체

색칠 원+4등분 중 하나 색칠된 원

99
그림,

언어
직사각형

직사각형 4등분 중 2개씩 길게 잘라 1/2로 만들면 1/21개와

1/4한개가 되고 1/2직사각형 모델을 그려 “1/2이 2개 있고 1/4이 한

개 있다“

100 그림 직사각형 전체 색칠된 직사각형과 1칸 색칠된 4등분 직사각형(답만 표현)
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9번 방 법 모 델 


 



1 그림 사각형 15등분 직사각막대에 12칸에 색칠해서 5칸 빼기

2 그림 사각형 15등분 직사각형막대 12칸에 색칠해서 5칸 빼기

3 그림 사각형
15등분 직사각형막대 점선으로 5등분해서 4부분 색칠하고

실선으로 3등분해서 1부분 뺌

4 그림 사각형 12/15직사각막대 -5/15직사각막대 =7/15직사각막대

5 그림 사각형 12/15직사각막대,5/15직사각막대 는 7/15

6 그림 사각형 3*5직사각형에 12칸 색칠해서 다른 색으로 5칸을 칠해 뺌

7 그림 사각형 5*3직사각형에 12칸 색칠하고 5칸을 뺌

8 그림 원낱개 5*3배열의 원 중 12개를 묶은 뒤 5개를 묶어 뺌

9 그림 원낱개 15개의 원 중 12개에 색칠한 뒤 색칠된 5개를 뺌

10 그림 수직선 15칸 수직선 3개,“4/5”,“1/3”,“7/15”

11 그림 수직선 15칸 수직선 12칸에 선택 중 5칸 빼기

12 그림 수직선
전체 1/5단위로 수직선을 나눈뒤 한칸을 또 3칸씩 나눠 4/5에서

1/3부분을 뺌

13 그림 수직선
전체 1/5단위로 수직선을 나눈뒤 한칸을 또 3칸씩 나눠 4/5에서

1/3부분을 뺌

14 그림 수직선 전체 15등분 된 수직선에서 12칸“4/5”중 5칸“1/3”을 빼서 “7/15”

15
그림,

통분
원통 12/15통에서 5/15L를 비우면 7/15L남음

16
그림,

통분
사각형 4/5->12/15,1/3->5/15해서 =>7/15

17
언어,

통분
설명 4/5,1/3을 통분 후 분자끼리 뺀다

18
언어,

통분
설명 4/5,1/3을 통분 후 분자끼리 뺀다

19
언어,

통분
설명 분모를 통분하여 분자끼리 뺀다.

20
언어,

통분
설명 통분으로 12/15,5/15를 만들고 분자를 빼서7/15

21
언어,

통분
설명 통분으로 12/15,5/15를 만들고 분자를 빼서7/15

22
언어,

통분
설명 통분으로 12/15,5/15를 만들고 분자를 빼서7/15

23 언어, 설명 통분으로 12/15,5/15를 만들고 분자를 빼서7/15
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통분

24
언어,

통분
설명 통분으로 12/15,5/15를 만들고 분자를 빼서7/15

25
언어,

통분
설명 통분으로 12/15,5/15를 만들고 분자를 빼서7/15

26
언어,

통분
사탕상황 사탕이 15개 있는데 12개를 갖고 왔는데 5개를 다시 놓음

27
언어,

통분
설명 최소공배수 15로 분모를 만들어 분자의 차를 구함

28
그림,

문제
사각형 과자 4/5직사각막대가 있었는데 1/3을 먹음

29
그림,

문제
사각형 떡 4/5직사각막대가 있었는데 1/3을 먹음

30
그림,

문제
사각형 4/5직사각막대가 있는데 1/3막대를 뺌

31
그림,

문제
사각형 4/5직사각막대가 있는데 1/3막대를 뺌

32
그림,

문제
사각형 4/5직사각막대가 있는데 1/3막대를 뺌

33
그림,

문제
사각형 4/5직사각막대,1/3막대

34
그림,

문제
사각형 4/5직사각막대,1/3막대

35
그림,

문제
원하나 4/5에서 1/3을 뺌

36
그림,

문제
원하나 4/5원,1/3원

37
그림,

문제
원하나 4/5원,1/3원

38
그림,

문제
원하나 4/5에서 1/3을 먹음

39
언어,

문제
문제 4/5에서 1/3을 뺌

40
언어,

문제
문제 나는 돈을 4/5를 가지고 있었는데 언니에게 1/3주었다

41 언어, 문제 사과 4/5중 1/3을 먹으면 남은 사과는?
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문제

42

언어,

문제

답

문제
나는 들판의 4/5를 가졌고 동생은 들판의 1/3을 가졌다.내 땅은

동생의 땅보다 7/15만큼 많다.

43

언어,

문제

답

문제 아빠가 나에게 사과 4/5를 주셨는데 그 중 1/3을 엄마가 드셨다

44

언어,

문제

답

문제 나는 과자가 4/5있었는데 형한테 1/3주어서 7/15가 됨

45
그림,

답
사각형 7/15직사각막대

46
그림,

답
사각형 7/15직사각막대

47
그림,

답
사각형 7/15직사각막대

48
그림,

답
사각형 7/15직사각막대

49
그림,

답
사각형 7/15직사각막대

50
그림,

답
사각형 7/15직사각막대

51
그림,

답
수직선 15등분 수직선의 7칸 선택

52
숫자,

답
숫자 7/15

53
그림(

분자)
사과 사과 12개 중 5개 뺌

54 그림 사각형 15등분 중 12칸에 “4/5”,5칸 “1/3”을 더함

55 그림 사각형 4/4직사각막대 -1/3직사각막대

56 그림 사각형 3칸 직사각막대,2칸 직사각막대(?)

57 그림 사각형 4/5직사각막대,1/3직사각막대(정확하지 않음)

58 그림 사각형 4/5직사각막대,1/3직사각막대,2/5막대(??)

59 그림 원하나 12등분 원 중 5칸 색칠

60 그림 원낱개 4/5-1/3=7/15(분모,분자 원낱개로 표시)

61 그림 수직선 4/5수직선에서 1/3뺌(2/5부분에 1/3이라고 표시)

62 언어, 설명 15로 통분해서 12,5는 17/15는 1과 2/15
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통분

63 언어 설명 분수의 뺄셈

64
무응

답

65
무응

답

66
그림,

선
직사각형 4/5직사각형과 1/3직사각형만 표현

67

그림,

화살

표

직사각형
4/5직사각형(색칠)과 1/3직사각형(색칠)을 위 아래로 그려서

12/15직사각형에서 5칸을 뺌

68 그림 알수없음

69
그림,

언어
직사각형

15등분 된 12칸 색칠된 것 중 5칸을 다른 색으로 색칠 제외

“통분하고 뺀 것”

70 그림 직사각형 4/5와 1/3직사각형 모델만 그림

71 언어 상황
사탕이 15개 있는 곳에서 사탕 12개를 샀다.그 후 동생에게 5개

주었더니 7개가 남았다.

72 그림 직사각형
5등분 된 직사각형에 4개 색칠하고 남은 한 칸을 3칸으로 나눠서

1칸에 색칠

73 그림 원 낱개 원 12개 중 5개 제외

74

그림,

언어,

숫자

직사각형

휘발유
4/5L찬 휘발유통에 1/3L제한인 차 기름을 넣는 모습

75 언어 상황
수만이는 등산을 가는데 물을 4/5L를 가지고 갔다.산정상에

올라가는 동안 1/3L를 먹었다

76 그림 원 5부분 원(등분X)에 4개 색칠,1/3원

77 그림 원 4/5원과 1/3원 그리고 15칸 중 12칸에 색칠됨(등분X)

78 그림 직사각형 15등분된 직사각형에서 12개에 색칠하고 5개를 뺌

79 언어 문장제
사탕 15개 패키지에서 12개가 들어있는데 그 중 5개를 먹었다면

남은 사탕은?

80 그림 수직선
5칸중 4칸에 색칠,다른 수직선에 3칸 중 1칸에 색칠 ->15칸 중 7칸

색칠

81 답 안 씀

82 그림 원 원 15개랑 12개 그려놓고 5개 지움

83 언어 문장제
소희가 등산가는데 물을 4/5L를 가지고 갔다.하지만 경사가

높아 물을 1/3L마셨다 몇 L남았을까?
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84

그림,

화살

표

직사각형
3*5직사각형(점선구분)에 12칸(통분)색칠->1/3칸을 빼면->7칸만

남음

85

그림,

화살

표

직사각형
5등분된 직사각형 중 4칸에 색칠된 것과 안 색칠된 1칸 중 색칠

2,안한 것 1를 1/3를 뺌

86
그림,

언어
직사각형

“최소공배수 이용 15”,15등분 직사각형에 4칸 색칠된 것에 1칸

빼기(통분할 때 분자안함)

87
그림,

언어
직사각형

3*5직사각형에서 12칸 색칠된 것 “에서”5칸 칠한 “부분을

빼면(3부분으로 나눈것 중 하나)”7/15

88 언어 문장제
영수가 4/5만큼 사탕을 가지고 있었는데 거기서 1/3을 먹어 남은 사탕은

몇입니까?

89
그림,

숫자
수직선 수직선 15칸 중 12칸을 4/5로 표시하고 5칸을 빼면 7/15가 남음

90 그림 원(피자) 4/5원,1/3원 ->작은 부분의 피자 5조각 남았음(전체 그리지 않음)

91
그림,

설명
수직선

통분한 후 “12/15-5/15와 같다”수직선 15등분 중 12칸을 “전체”로

표시한 후 5칸을 가져감

92
언어,

그림
직사각형

4/5와 1/3를 분모끼리 통분한 후 4/5는 12/15로 1/3은 5/15로

하고 12/15에서 5/15를 없애야 하는 7/15남는다.직사각형

모형으로 표현

93 언어 설명 5와 3의 최소공배수는 15니까 12/15-5/15이다.그러면 7/15이다.

94
그림,

언어
원 원을 5개로 나눠 4칸에 색칠(등분이 안됨)중 1칸을 뺌

95 언어 설명 분모가 다르기 때문에 통분한 뒤 빼준다

96 언어 설명 5등분으로 한 4개와 다른 3등분으로 한 1을 뺀 것

97

그림,

화살

표

원 4/5원과 1/3원을 그리고 1/3원 화살표로 빠져나가는 표시

98
그림,

언어
원,설명 4/5원에 1/3원 만큼 작아짐

99
그림,

언어

직사각형,

답설명

4/5직사각형,1/3직사각형 그림에 “5와 3의 최소공배수는 15니까 12/15,

5/15이다”

100 그림 직사각형 7/15직사각형(색칠)로 답만 표현
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10번 방 법 모 델 


 



1 그림 사각형
직사각형 1개와 4등분된 직사각형(한칸은 점선으로 5등분으로

총 20등분)3칸 색칠 =>직사각형 1개와 20등분 중 7칸 색칠

2 그림 사각형 직사각형 1개와 15/20,8/20=>1과 7/20

3 그림 사각형 1과 20분의 7직사각막대(20칸인데 5등분 되어있음)

4 그림 사각형 직사각형 1과 5*3직사각형(7칸 색칠)

5 그림 사각형 직사각형 1과 5*3직사각형에 15칸 색칠 중 8칸 빼기

6 그림 사각형
5*3직사각형 한 개는 전체 색칠,다른 한 개는 15칸 색칠 중

8칸 빼기

7 그림 원하나 1과 3/4원에서 1원을 5등분해서 2칸 빼기

8 그림 수직선 1과,15칸인 3/4수직선에서 8칸“2/5”를 빼면 1과 7/20

9 그림 수직선 수직선 4개,1,3/4(15/20),2/5(8/20),7/20

10 그림 수직선 35/20=1과3/4에서 2/5=8/20을 빼면 27/20=1과7/20

11
언어,통

분
설명 20개 중 35개에서 20중 8을 뺀다.

12
언어,통

분
설명 20개 중 35개에서 20중 8을 뺀다.

13
언어,통

분
설명 20개 중 35개에서 20중 8을 뺀다.

14
언어,

통분
설명 대분수를 가분수로 고쳐 통분해 분자끼리 뺀다

15
언어,

통분
설명 대분수를 가분수로 고쳐 통분해 분자끼리 뺀다

16
언어,

통분
설명 대분수를 가분수로 고쳐 통분해 분자끼리 뺀다

17
언어,

통분
설명 4와 5를 통분한 다음 통분한 분수를 뺀다

18
언어,

통분
설명 1과3/4=1과 15/20에서 2/5=8/20을 빼면 1과7/20

19
언어,

통분
설명 1과3/4=1과 15/20에서 2/5=8/20을 빼면 1과7/20

20 언어, 설명 1과3/4=35/20에서 2/5=8/20을 빼면 27/20
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통분

21
언어,

통분
설명 1과3/4=35/20에서 2/5=8/20을 빼면 27/20

22
언어,

통분
설명 1과3/4=35/20에서 2/5=8/20을 빼면 27/20

23
그림,문

제
사각형 1과 3/4-2/5직사각막대

24
그림,문

제
사각형 1과 3/4-2/5직사각형

25
그림,문

제
사각형 1과 3/4-2/5직사각형

26
그림,문

제
사각형 1과 3/4,2/5직사각형

27
그림,문

제
사각형 1과 3/4->2/5직사각형

28
그림,문

제
사각형 1과 3/4->2/5직사각형

29
그림,문

제
원하나 1과 3/4,2/5원

30
그림,문

제
원하나 1과 3/4,2/5원

31
그림,문

제
원하나 1과 3/4원 중 2/5원 먹음

32
그림,문

제
원하나 1과 3/4원 중 2/5원 먹음

33
그림,문

제
원하나 1과 3/4원 중 2/5원 뺀다

34 그림 원낱개 원 35개에서 8개 빼기(분자만 생각)

35
그림,문

제
도형 1과 3/4원에서 2/5직사각막대 버리기

36
언어,문

제
설명 1과 3/4에서 2/5를 뺀 값

37 언어,문 상황 과자 1과 3/4가 있는데 동생에게 2/5나눠줌
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제

38
언어,문

제
상황

사과 1개와 4개로 쪼갠 것 중 3개를 가져 5개를 쪼갠 것 중

2개를 빼면?

39
언어,문

제
상황 사과 1과 3/4중 1/3을 먹으면 남은 사과는?

40
그림,

답
사각형 1과 7/20직사각막대

41
그림,

답
사각형 1과 7/20직사각막대

42
그림,

답
수직선 사각형 1과 7/20수직선

43 숫자,답 숫자 1과 7/20

44 숫자,답 숫자 1과 7/20

45 그림 사각형 직사각형 하나와 15/20,8/20=7/20(직사각형 한 개X)

46 그림 사각형 1과 3/5막대(?)

47 그림 사각형 1과 15/20막대

48 그림 사각형 7/20막대

49 그림 사각형 1과 3/4

50 그림 사각형 1과 3/4

51 그림 원낱개 1과 7개의 원(분자만 생각)

52 그림 원낱개 1과 6/2-8/2=1과 7/2(분자분모 원표현)

53 그림 원낱개 1과 3/4,2/5를 표현한 듯 함(분자분모 원표현)

54 그림 원낱개 1과 3/4,2/5,7/20표현(분자분모 원표현)

55 그림 수직선 3/4에서 한칸을 ‘2/5’로표시

56 언어 상황 공 35개에서 동생이 8개를 가져가 28개 남았다(분자,답X)

57 언어 상황
1과 15/20kg짜리 눈덩이 중 6/20kg을 머리 만드는데 써서 1과

9/20kg남았다

58 숫자 13500원??

59 언어 분수의 뺄셈

60 무응답

61 무응답

62 무응답



- 98 -

63 무응답

64 무응답

65 무응답

66
그림,화

살표
직사각형 1과 3/4직사각형 모델 그리고 거기서 화살표해서 2/5모델 그림

67 답안씀

68 답안씀

69
그림,

언어
직사각형

직사각형 2개 (20등분)중 하나는 다 색칠 다른 하나는 1칸

색칠,총 21/40칸 있는데 8/40칸이 사라짐 (2개라는 것을 1개로

착각)

70 그림
원,직사각

형
1직사각형,3/4원,2/5직사각형

71 언어 상황
왼쪽 성에서 20명+15명 기사,오른쪽 성에서는 8명 선수 출전,얼마나

더 나왔는지 알아보면 왼쪽 성에서 27명 더 나옴(분자만 비교)

72 그림 직사각형
5등분된 직사각형 전체 색칠,3/4직사각형에 전체 색칠된 것 중

2조각을 다른 모양으로 색칠

73 그림 원 1과 3/4,2/5원 (등분도 안되어있고 1에는 색칠도 안됨)

74 그림 원 1과3/4원모델과 2/5원모델 그리고 그것을 먹는 모습을 그림

75
그림,

소수

직사각형

물통

1.75L물이 들어있는 물통에 컵으로 물을 마심(컵 안이 얼만지

표시x)

76 그림 원 3/4,2/5원

77 그림 원 1과 3/4원,2/5원,1과 7/20원(등분 아님)

78 그림 직사각형 5*4직사각형 다 색칠된 것과 3/4색칠(첫숫자만 사용)

79 답안씀

80 언어
뺄셈의미

설명
7/4(가분수)에서 2/5가 사라진 것(제거)

81 그림 원 알 수 없는 그림

82 그림 원 원 20개

83
그림,화

살표
직사각형 (소수)1.75L물 ->2/5직사각형 먹음

84 언어

뺄셈

의미

설명

1과 3/4에서 2/5만큼이 없어졌다.
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85 답 안씀

86
그림,

언어
직사각형

최소공배수 이용 20,20등분인 직사각형에 2개 색칠(알 수

없음)

87
그림,

언어
직사각형

4등분된 직사각형을 5등분 더 해서 20등분으로 만들어 8/20을

뺌

88 그림 직사각형 1과 3/4직사각형 모델에서 2/5직사각형 모델을 물고기가 먹음

89
그림,

숫자
수직선 3/4수직선에 2/5를 빼면 9/20이 남는데 거기에 1을 더함

90
그림,

언어
직사각형

apple주스 1병과 3/4직사각형을 5명의 아이들 중 2명이 먹음,통분 뒤

답을 직사각형 모델로 나타냄(비의 개념과 양의 개념을 혼용)

91 언어 상황(통분) 졸라맨이 35/20중에서 8/20을 가져가 버려서 27/20이 남았다

92 언어
풀이(통

분)
대분수 가분수 고치고 통분시킨 뒤 8/20을 없애면 답이 나옴

93 언어 풀이(통분)
1과 3/4을 가분수로 고치면 7/4이고 4와 5의 최소공배수는 20이니까

35/20-8/20이다.그럼 27/20=1과7/20이 된다.

94
그림,화

살표
원

색칠된 원 하나와 3/4원 중 다른 색으로 5등분 중 2개 뺌(답을 알 순

없음)

95 언어
풀이(통

분)

대분수를 가분수로 고친 뒤 통분하고 빼준다.만약 가분수이면

대분수로 고쳐준다.

96 언어
뺄셈의미

설명
1개와 4등분으로 한 3과 5등분으로 한 2개를 뺀 것

97
그림,화

살표
원 1과 3/4원,2/5원 화살표

98
그림,

언어

뺄셈의미

설명
1과 3/4에서 2/5만큼 줄어든것=1과 1/3

99
그림,

언어
직사각형

지우개 1개와 3/4,2/5이만큼 잘라내면 20등분 직사각형에서 8칸 다른

모양으로 색칠하고 7칸 남음

100 그림 직사각형 3개의 전체 직사각형과 5등분 중 한 칸에만 색칠됨
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11번 방 법 모 델 


× 



1 그림 사각형 6등분 중 3칸에 1/2,3칸 중 2칸에 “2/3”이니까 1/3

2
그림과

언어
사각형 2/3직사각막대에서 반을 나누면 1/3이 된다.(역연산)

3 그림 원하나 1/2원에서 색칠한 부분을 2/3으로 나누면 2/6원

4 그림 수직선 전체 1수직선을 반으로 나눠 한 칸을 다시 3등분해서 2칸

5 그림 수직선 전체 1수직선을 반으로 나눠 한 칸을 다시 3등분해서 2칸

6 그림 수직선 전체 1수직선을 반으로 나눠 한 칸을 다시 3등분해서 2칸

7 그림 수직선 전체 1수직선을 반으로 나눠 한 칸을 다시 3등분해서 2칸

8
그림,약

분
원낱개 


× 


에서 분자2와 분모 2를 1로 하면 1/3(분모분자원표현)

9
그림,약

분
원낱개 


× 


에서 분자2와 분모 2를 1로 하면 1/3(분모분자원표현)

10 언어 설명 1/2이 2/3개 있다.

11 언어 상황
피자 1판을 3명이서 먹는데 친구 1명이 와서 주라고 해서 2명이

자기의 반을 주었다.(역연산)

12 언어 공식 분자는 분자,분모는 분모끼리 곱한 후 최대공약수로 나눔

13 언어 약분 분모와 분자끼리 곱한 뒤 나눈 값을 약분

14 언어 약분 


× 


에서 분자,분모로 약분되는 것을 찾아 약분 후 곱한다.

15 언어 약분 


× 


에서 분자2와 분모 2를 1로 하면 1/3

16 언어 약분 엑스자로 2분모와 4분자를 약분하면 1/3

17 언어 약분 엑스자로 2분모와 4분자를 약분하면 1/3

18 언어 약분 엑스자로 2분모와 4분자를 약분하면 1/3

19 언어 약분 약분해서 1/3

20
그림과

언어
원하나 엑스자로 2분모와 2분자를 약분하면 1/3

21
그림,문

제
사각형 1/2,2/3직사각막대

22
그림,문

제
사각형 1/2,2/3직사각막대

23
그림,문

제
사각형 1/2,2/3직사각막대

24 그림,문 사각형 1/2,2/3직사각막대를 곱한다.

[부록 7] 분수의 곱셈 개념 이미지 유형 분석
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제

25
그림,문

제답
사각형 1/2곱하기 2/3직사각막대 =>1/3

26
그림,문

제답
사각형 1/2곱하기 2/3직사각막대 =>1/3

27
그림,문

제
원하나 1/2원에서 2/3원을 곱했다.

28
그림,문

제
원하나 1/2원에서 2/3원을 곱했다.

29
언어,문

제
문제 사과1/2를 2/3으로 곱한 것

30
언어,문

제
문제 사과1/2를 2/3으로 곱한 것

31
언어,

문제
문제 2중 1을 3중 2로 곱한 것

32
그림,

답
원낱개 1/3(분모분자 원으로 표현)

33
그림,

답
사각형 1/2곱하기 2/3=>1/3

34
그림,

답
사각형 1/2곱하기 2/3=>1/3

35
그림,

답
사각형 1/2곱하기 2/3=>1/3

36
그림,

답
사각형 1/3직사각막대

37
그림,

답
사각형 1/3직사각막대

38
그림,

답
사각형 1/3직사각막대

39
그림,

답
사각형 1/3직사각막대

40
숫자,

답
숫자 1/3

41
숫자,

답
숫자 1/3

42
언어,

답
상황 사과 3개 중 하나

43
그림과

언어
원하나 1/2원에 2/3을 더해줌

44 그림 원하나 1/2원
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45 그림 원낱개 아래 6개,위에 2개(2/6을 표현하려는듯)

46 그림 원낱개 아래 6개,위에 2개(2/6을 표현하려는듯)

47 그림 원낱개 6개 원 중 3개 색칠

48 그림 원낱개 알수없는 분수표현

49 그림 수직선 전체 1/2수직선을 6등분해서 2칸“1/3”(1/6임)

50 그림 사각형 9사각형 7개

51 그림 사각형 사각형 2개

52
그림과

언어
사각형 1/2직사각막대를 2/3만큼 더한다.

53 숫자 숫자 1과 3/6

54 언어 설명 2와 3을 통분하여 분수를 곱함

55 언어 상황 1/2L음료수를 3명 중 2명에게 1/3씩 나눠줌

56 언어 분수의 곱셈

57 무응답

58 무응답

59 무응답

60 무응답

61 무응답

62 무응답

63 무응답

64 무응답

65 무응답

66 그림 직사각형 1/2,1/3직사각형(알수없음)

67 답안씀

68 그림 직사각형 2*4직사각형에서 2칸 색칠

69 언어
풀이

설명
분모 분자끼리 곱함

70 그림 직사각형 1/2,2/3=3/6

71 그림 원(피자) 3/6피자,4/6피자 ->다 색칠된 원 2개

72 그림 직사각형 직사각형 반에 색칠하고 거기서 3등분해서 2칸에 색칠

73 그림 원 1/2와 1원 (알 수 없음)

74
그림,화

살표
직사각형

1/2직사각형 모델 2개 ->색칠된 직사각형 1를

3등분->1/3모델

75 답없음

76 그림 원 1/2원,2/3원(등분 아님)

77 그림 원 1/2원,2/3원,1/3원 (그냥 숫자만 나타냄)
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78 그림 원 6등분 원에서 2칸 색칠

79 답안씀

80 언어 설명 1/2을 2/3로 곱한 것

81 그림 원 알 수 없는 그림

82 그림 원 원 4개

83 그림 직사각형 직사각형의 반과 반을 3등분해서 2개 색칠된 것(더하기와 착각)

84 언어 설명 1/2가 2/3만큼 있다.

85 답 안씀

86 그림 직사각형 1/3직사각형 (답만 나타냄)

87
그림,

언어
직사각형

1/2이 2/3개 있으면 6칸 중 2칸 색칠,6개 중 2개이므로 2/6즉

1/3임

88
그림,

언어
원 1/2와 2/3원 모델을 “곱하면?”

89
그림,숫

자
수직선 1/2와 2/3을 표시한 후 답을 1/3으로 표시(과정은 안나옴)

90
그림,화

살표
직사각형 1/2,2/3->1/3모델

91
그림,

언어
설명,원 1/2이 2/3만큼 있으면 1/3이다.(2/3이 색칠된 원)

92 언어 약분설명 곱하기는 그냥 분자끼리,분모끼리 곱하고 약분을 하면 1/3이 된다.

93 언어 약분설명 곱하기는 그냥 분자끼리,분모끼리 곱하고 약분을 하면 1/3이 된다.

94 그림 원 원에 반 색칠하고 그 반을 3개로 나눈 중에 2개

95 언어

풀이

설명(약

분)

1/2곱하기 2/3는 1/2에 분모와 2/3에 분자와 같기 때문에 서로

약분해주면 1이 된다.그럼 1/2은 1/1이 되고 2/3는 1/3이

되니까 1/3

96 언어
설명(약

분)
2등분으로 한 1과 3등분으로 한 2개를 곱하여 약분한것

97 그림 원 1/2,2/3,2/3,2/3원 그려짐

98
그림,

언어
원 1/2에 2/3만큼 수를 배로 늘인것=1/3(분수만 원모델로 그림)

99 그림 직사각형 초콜렛 1/2중 2/3에 색칠

100 그림 삼각형(답) 1/3삼각형
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12번 방 법 모 델 


× 



1 그림 사각형 6등분 중 3칸에 1/2,4칸에 “4/3”이니까 2/3

2 그림 사각형 4등분직사각막대 한칸당 1/3,1/2로 나누면 “2/3”(역연산)

3
그림과

언어
사각형 3/3,1/3직사각막대에서 반을 나누면 2/3이 된다.(역연산)

4 그림 원하나 1/2원 ->4/6원

5 그림 수직선
전체 1인 수직선을 반으로 나눠 반을 3등분한 뒤 1/2뒤에 한 칸

더 해서 4칸에 표시(2/3)

6 그림 수직선
전체 1인 수직선을 반으로 나눠 반을 3등분한 뒤 1/2뒤에 한 칸

더 해서 4칸에 표시(2/3)

7 그림 수직선
전체 1인 수직선을 반으로 나눠 반을 3등분한 뒤 1/2뒤에 한 칸

더 해서 4칸에 표시(2/3)

8 그림 수직선
전체 1인 수직선을 반으로 나눠 반을 3등분한 뒤 1/2뒤에 한 칸

더 해서 4칸에 표시(2/3)

9 그림 수직선
전체 1인 수직선을 반으로 나눠 반을 3등분한 뒤 1/2뒤에 한 칸

더 해서 4칸에 표시(2/3)

10
그림,

약분
원낱개 


× 


에서 분자 4는 분모 2의 두배라 2는 1로,4는 2로 하면

2/3(분모분자원표현)

11
그림,

약분
원낱개 


× 


에서 분자 4는 분모 2의 두배라 2는 1로,4는 2로 하면

2/3(분모분자원표현)

12 그림 원낱개 6개 원 중 4개 색칠

13 언어 설명 1/2이 4/3개 있다.

14 언어 상황 피자 1판과 1/3판이 있는데 친구가 와서 반을 먹음(역연산)

15 언어 공식 분자는 분자,분모는 분모끼리 곱한 후 최대공약수로 나눔

16 언어 약분 분모와 분자끼리 곱한 뒤 나눈 값을 약분

17 언어 약분 분모와 분자를 약분해서 분모,분자끼리 곱함

18 언어 약분 엑스자로 2분모와 4분자를 약분하면 2/3

19 언어 약분 엑스자로 2분모와 4분자를 약분하면 2/3

20 언어 약분 엑스자로 2분모와 4분자를 약분하면 2/3

21 언어 약분 


× 


에서 분자 4는 분모 2의 두배라 2는 1로,4는 2로 하면

2/3

22 언어 약분 약분해서 2/3

23
그림과

언어
원하나 엑스자로 2분모와 4분자를 약분하면 2/3

24
그림,

문제
사각형 1/2,1과 1/3직사각막대

25
그림,

문제
사각형 1/2,3/3과 1/3직사각막대
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26
그림,

문제답
사각형 1/2곱하기 4/3(1넘은칸은점선)직사각막대 =>2/3

27
그림,

문제
사각형 1/2곱하기 1과 1/3직사각막대

28
그림,

문제
사각형 1/2곱하기 1과 1/3직사각막대

29
그림,

문제
사각형 1/2곱하기 1과 1/3직사각막대

30
그림,

문제
원하나 1/2원과 1과 1/3원

31
그림,

문제
원하나 1/2원에서 1과 1/3원을 곱했다.

32
그림,

문제
원하나 1/2원에서 1과 1/3원을 곱했다.

33

그림과

언어,

문제답

사각형 1과 1/3에서 1/2직사각형을 나눈다.그러면 2/3이 된다.

34
언어,

문제
문제 사과1/2를 사과 1개와 1/3으로 곱한 것

35
언어,

문제
문제 사과1/2를 사과 1개와 1/3으로 곱한 것

36
언어,

문제
문제 1/2곱하기 4/3은 2/3

37
언어,

문제
문제 2중 1을 3중 4로 곱한 것

38
숫자,

답
숫자 2/3

39
숫자,

답
숫자 2/3

40
그림,

답
원낱개 2/3(분모분자 원으로 표현)

41
그림,

답
사각형 2/3직사각막대

42
그림,

답
사각형 2/3직사각막대

43
그림,

답
사각형 2/3직사각막대

44
언어,

답
상황 사과 3개 중 2개

45 그림, 원낱개 아래 6개,위에 4개(4/6을 표현하려는듯)
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답

46 그림 원낱개 알수없는 분수표현

47
그림,

문제
사각형 1/2,3/4직사각막대

48
그림,

문제
사각형 1/2,1과 1/2직사각막대를 곱한다.

49 그림 사각형 사각형 11개

50 그림 사각형 사각형 4개

51 그림 사각형 4/7직사각막대

52 그림 사각형 알수 없는 분수 표현

53 언어 설명 2와 3을 통분하여 분수를 곱함

54 언어 분수의 곱셈

55 무응답

56 무응답

57 무응답

58 무응답

59 무응답

60 무응답

61 무응답

62 무응답

63 무응답

64 무응답

65 무응답

66 그림 직사각형 1/23/3직사각형(알 수 없음)

67 답안씀

68 그림 직사각형 2*4직사각형 모델에서 4칸 색칠(알 수 없음)

69 언어
풀이방법

설명
분모 분자끼리 곱함

70 그림
원,

직사각형
1/2,1직사각형,1/3원

71 그림 원 반원,3/4원,4등분 원 다 색칠 4개

72 그림 직사각형 반에 색칠하고 3등분해서 4칸 색칠

73 그림 원 1/2와 3/4원모델

74 그림 직사각형
1/2직사각형 모델 4개->색칠된 직사각형 2개->2개 직사각형

붙여 3등분->2/3직사각형

75 답없음

76 그림 원 1/3원

77 그림 원 1/2원,1과 1/3원,4/6원(등분 안됨)
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78 그림 원 6등분에서 4개 색칠 원

79 답안씀

80 언어
곱셈의미

설명
1/2을 4/3로 곱한 것

81 그림 원 알 수 없는 그림

82 그림 원 원 5개

83 그림 직사각형
직사각형을 반으로 나눈것+반을 3등분으로 나눠서 점선으로

하나 더표시(더하기착각)

84 언어
곱셈의미

설명
1/2가 4/3만큼 있다.

85 답 안씀

86 그림 직사각형 2/3직사각형 모델 (답만 표시)

87
그림,

언어
직사각형 1/2직사각형 모델이 1개와 1/3이 더 있으면 4/6즉 2/3가 된다.

88 그림 원 1/2원,2/3원(등분안됨),1개원 ->2/3

89
그림,

숫자
수직선 1/2수직선표시 ->1/3표시에 1을 화살표로 표시

90
그림,

화살표
직사각형 1/2,3/3,1->4/4,4/4,4등분 아무 색칠 안된 직사각형(알수없음)

91 언어
곱셈의미

설명
1/2이 4/3만큼 있으면 2/3이다

92 언어
풀이방법

설명
분자,분모끼리 곱하고 약분을 하면 2/3이다.

93 언어
풀이방법

설명
분자,분모끼리 곱하고 약분을 하면 2/3이다.

94 그림 원 원을 1/2로 나눈 뒤 또 3등분해서 6등분.거기에 4칸에 색칠

95 언어

풀이방법

설명(약

분)

1/2에 분모와 4/3에 분자를 약분하면 1/2는 1/1이 되고 4/3는

2/3이 된다.그래서 답은 2/3

96 언어

곱셈의미

설명(약분

)

2등분으로 한 1과 3등분으로 한 4개를 곱하고 약분한 것

97
그림,

화살표
직사각형 1/2<-3/4

98
그림,

언어
원 1/2에 1과1/3만큼 수를 배로 늘림 =2/3

99
그림,

언어
직사각형 초콜렛의 1/2이 4/3만큼 있다

100 그림 원 2/3원
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1번 방 법 모 델 8÷2의 개념 이미지

1
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

2
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

3
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

4
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

5
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

6
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

7
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

8
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

9
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

10
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

11
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

12
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

13
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

14
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

15
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

16
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

[부록 8] 자연수끼리의 나눗셈 개념 이미지 유형 분석
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17
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

18
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

19
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

20
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

21
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

22
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

23
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

24
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

25
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

26
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

27
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음

28

그림과

언어,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음,4묶음임을 언어로 나타냄

29

그림과

언어,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음,4묶음임을 언어로 나타냄

30

그림과

언어,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음,4묶음임을 언어로 나타냄

31

그림과

언어,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 묶음,4묶음임을 언어로 나타냄
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32

그림과

언어,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 선으로 나눔

33

그림과

언어,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 선으로 나눔

34
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개를 2개씩 선으로 나눔(원 4개에 대응)

35
그림,

포함

원 낱개

일렬
원 8개 ->2개씩 화살표로 빼서 4번이 빠짐

36
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

37
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

38
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

39
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

40
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

41
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

42
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

43
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

44
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

45
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

46
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개를 2개씩 묶음

47
그림,

포함

원 낱개

2*4
원 8개에서 2개만 묶음
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48

그림과

언어,포

함

네모낱개
“8을 2로 나눌거니까 2가 4개 포함되어 있다”/사각형 8개를 2개씩

묶음

49
그림,

포함

네모낱개

일렬
사각형 8개를 2개씩 묶음

50
그림,

포함
네모 2*4 사각형 8개를 2개씩 묶음

51
그림,

포함
네모 2*4 사각형 8개를 2개씩 묶음

52
그림,

포함
네모 2*4 사각형 8개를 2개씩 묶음

53
그림,

포함
직사각막대 8등분 직사각막대 2칸씩 나눔

54
그림,

포함
직사각막대 8등분 직사각막대 2칸씩 나눔

55
그림,

포함
직사각막대 8등분 직사각막대의 2칸에만 색칠

56
그림,

포함
수직선 8등분 수직선을 2칸씩 나눔

57
그림,

포함
피자,접시 피자 8조각을 한 사람이 2조각씩 나누어 먹음 (4접시)

58
그림,

포함

피자,접시,

사람
피자 8조각을 한 사람이 2조각씩 나누어 먹음 (4접시)

59
언어,

포함
사탕 상황 사탕 8개를 2개씩 나눠주면 몇 사람 먹을까?

60
그림,

등분

원 낱개

일렬
4개씩 2묶음

61
그림,

등분

원 낱개

일렬
4개씩 2묶음

62
그림,

등분

원 낱개

일렬
4개씩 2묶음

63
그림,

등분

원 낱개

일렬
4개씩 2묶음

64
그림,

등분

원 낱개

일렬
4개씩 2묶음
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65
그림,

등분

원,직사각

형

직사각형막대 2등분(전체 8,부분4)중 한 부분에 색칠,원 8개

일렬 중 4개만 묶어 화살표

66
그림,

등분

원 낱개

일렬,사람
4개씩 2묶음해서 두 사람에게 줌

67
그림,

등분
사탕,사람 8개의 사탕을 2사람이 4개씩 묶어 가짐

68
그림,

등분
원 낱개 4개씩 2묶음

69

그림과

언어,

등분

원 낱개 4개씩 2묶음 그림,“8개의 귤을 2명이서 나누어 가짐”

70

그림과

언어,

등분

원 낱개
8개의 원 낱개 그림,“8개의 원을 반으로 나눈다,그 나눈

몫을 8에서 빼준다”

71

그림과

언어,

등분

원 낱개
8을 그리면 (원 낱개 8개 일렬)이 된다.이것을 두 묶음으로

묶으면 (4개씩 두묶음 그림)으로 된다.

72
그림,

등분
2*4직사각형 2*4직사각형을 2등분으로 나눔

73
그림,

등분

직사각형막

대
8이라고 적힌 직사각형을 반으로 나누고 4라고 씀

74
그림,

등분

직사각형막

대
8등분 직사각형을 반으로 나눔 =2등분 중 한부분(4등분)

75
그림,

등분

직사각형막

대
8등분 직사각형 중 4칸에만 색칠

76
그림,

등분
수직선 전체가 8인 수직선을 2등분하고 4,4표시

77
그림,

등분
사과 사과 8개를 선으로 나눠 4개씩 2등분됨

78
그림,

등분
원 하나 하나의 원을 8등분해서 반,반 다른 색 색칠

79
언어,

등분
과자상황 8개의 과자,2명의 사촌동생이 놀러오면 한명당 몇 개 과자?

80
언어,

등분
사과상황 사과 8개를 두 개로 나누면 한 묶음 당 4개
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81
언어,

등분
설명 8의 반

82
그림,

등분
직사각막대 8등분 직사각형 ->(나누면)4칸

83
그림,

등분
직사각막대 8등분 직사각형 ->4칸

84
그림,

등분
원 낱개 8개의 원에서 화살표 4개 묶음만 나옴

85 그림
사각형

낱개
사각형 4개

86 그림
사각형

낱개
사각형 4개

87 그림
사각형

낱개
사각형 4개

88 그림 원 낱개 원 4개

89 숫자 답 4

90 숫자 답 4

91
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

92
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

93
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

94
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

95
언어,

문제
분수표현 8이 분자,2가 분모->팔 나누기 이

96
언어,

문제
문제표현 8나누기 2는 4

97
언어,

문제
문제표현 8나누기 2는?

98
언어,

문제
문제표현 8을 2로 나눈다.

99 그림 직사각막대 직사각막대 8칸 =2칸씩 3개?

100 언어 상황 사과 8박스 중 2박스를 나누어 삼촌에게 주었다.(8-2?)
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2번 방 법 모 델 3÷2의 개념 이미지

1
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

2
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

3
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

4
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

5
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

6
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

7
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

8
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

9
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

10
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

11
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

12
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

13
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

14
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

15
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

16
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

17
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

18
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)
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19
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

20
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

21
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

22
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

23
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

24
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

25
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

26
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

27
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

28
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

29
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

30
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

31
그림,

포함
원 낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

32
그림,

포함
수직선 3칸 중 2칸에만 표시

33
그림,

포함
사각형낱개 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

34
그림,

포함
사람 3사람 중 2사람에 선 그음

35
그림,

포함
직사각막대 직사각막대 3칸 중 2칸 색칠

36
그림,

포함
사과,바구니 3개 중 2개 묶음,하나가 남음(나머지)

37
언어,

포함
사과상황 사과 3조각 중 2개 나눠먹어 1조각 남음
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38

그림과

언어,

포함

직사각막대,

배상황
3칸 중 2칸 색칠,“배3개 중 2개 포장하면 1봉지,1개 남음”

39

그림과

언어,

포함

원 낱개,

설명

3개 중 2개 묶음,“3개를 2개씩 나누면 한 묶음이 나오고

하나가 남는다.그러므로 답은 자연수가 아님”

40

그림과

언어,

포함

원 낱개,

설명

3개 중 2개 묶음,“3개를 2개씩 나누면 한 묶음이 나오고

하나가 남는다.그러므로 답은 자연수가 아님”

41

그림과

언어,

포함

원 낱개,

물체상황

3개 중 2개 묶음,“어떤 물체가 3개 있다.2개씩 나누면

1개되고 1개가 남음”

42

그림과

언어,

포함

원 낱개 3개 중 2개 묶고 하나도 묶음 “는 1과1/2이다”

43
그림,

포함
직사각막대

직사각막대 3칸 중 2칸 색칠 후 안칠한 1칸에 “반”이라

표시하고 0.5

44
그림,

포함
직사각막대

직사각막대 3칸 중 2칸에 선을 긋고 남은 1칸과 점선으로 1칸

더 표시(1/2라는 표시인 듯)

45
그림,

포함
직사각막대

직사각막대 3칸 중 2칸에 “1”이라고 표시하고 남은 1칸 옆에

점선으로 1칸 더 표시(1/2라는 표시인 듯)

46
그림,

포함
원 낱개

원 3개 중 2개 한 묶음,나머지 하나도 묶고 점선으로 하나

더 표시해서 반을 나타냄

47
언어,

포함
설명

3을 2로 묶으면 1묶음과 1개 남음,1개는 2의 반이니까

1묶음(2/2)과 2의 반(1/2)을 더하면 3/2이 나온다.

48
그림,

포함
원 낱개

원 3개 중 2개 한 묶음,나머지 하나도 묶고 화살표 하나를

반으로 나눠 0.5

49
그림,

포함
직사각막대 3칸 중 2칸에 색칠하고 =2/3(3/2임)

50
언어,

포함
고구마상황 고구마 3개가 있는데 그 중 나하고 동생이 2개를 나누어 먹음

51
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

52
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

53
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

54
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음
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55
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

56
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

57
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

58
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

59
그림,

등분
원 낱개 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 묶음

60

그림과

언어,

등분

원 낱개
“사탕 3개를 2봉지에 나누면”,원 1개와 반개가 봉투 안에

있음

61
그림,

등분
직사각막대 3개 중 가운데 하나는 반을 나눠 색칠

62
그림,

등분
직사각막대 3개 중 가운데 사각형은 반반 다른 색으로 칠해 1.5,1.5

63
그림,

등분
직사각막대 3칸 직사각막대 ->1칸과 반칸(1.5)

64
그림,

등분
사과 낱개 사과 3개 중 가운데 하나는 반을 자름

65
그림,

등분
사람,사탕 사탕 3개 중 가운데 하나는 반을 자르고 묶어 양쪽 사람 표시

66
그림,

등분

3*2직사각

형
3*2직사각형을 ㄱ자로 반 나눔(1.5의 의미인 듯)

67
그림,

등분
직사각막대 2등분된 직사각막대(1.5,1.5,전체3표시)

68
그림,

등분
수직선 3이라고 표시된 1칸 수직선->1.5,1.5로 이등분된 수직선

69
그림,

등분
수직선 3이라고 표시된 1칸 수직선->1.5,1.5로 이등분된 수직선

70
그림,

등분
수직선 3이라고 표시된 1칸 수직선->1.5,1.5로 이등분된 수직선

71
그림,

등분
수직선 3이라고 표시된 1칸 수직선->1.5,1.5로 이등분된 수직선

72
그림,

등분
수직선 3이라고 표시된 1칸 수직선->1.5,1.5로 이등분된 수직선

73

그림과

언어,

등분

원 낱개
원 3개,“3개의 동그라미를 반으로 나눈뒤 그 나눈 몫을

3에서 빼줌”
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74 그림 사각형낱개 2개의 사각형 중 1개와 반개에 색칠

75 그림 사각형낱개 1.5를 사각형으로 표현

76 그림 사각형,원 사각형 1개와 원 반개색칠

77
그림,

등분
사각형,원 3L->사람얼굴원 2개-1/2직사각막대 “1과 1/2”

78
그림,

답
원낱개 원 한 개와 반개 색칠

79
그림,

답
원낱개 원 한 개와 반개 색칠

80 숫자 답 1…1

81 숫자 답 1과 1/2

82
그림문

제
원낱개 원 한 개와 반개 색칠

83
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

84
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

85
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

86
그림,

문제
직사각형 문제를 그림으로 나타냄

87
언어,

문제
문제와답 삼나누기이는일과이분의일

88
언어,

문제
분수설명 2를 분모로하고 3을 분자로 하면 1과 1/2

89
언어,

문제
문제설명 삼을 이로 나눈다.

90
언어,

문제
문제설명 삼 나누기 이는?

91 그림 직사각막대 3칸 =3

92 그림 원 낱개 큰 원 하나랑 작은 원 하나

93 그림 원 낱개 원 두 개와 두 묶음

94 그림 반원 반원을 3등분함

95 그림 원하나 원 3등분 색칠

96 그림 원 낱개 원 3개 묶음 ->2개 묶음

97 그림 사과,원 사과 3개 대비 원 2개

98 그림 수직선 길게 1칸과 이어져있는 짧은 선(무언지 모름)

99 언어 물상황 물 3L를 두 병에 담그려면 한 병당 1L씩

100 언어 분수설명
2를 3으로 나눌 수 없으므로 뒤에 있는 2가 분모가 되어

분수가됨
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3번 방 법 모 델 2÷2의 개념 이미지

1
그림,

포함
직사각막대 2등분 직사각막대 =1

2
그림,

포함
직사각막대 2등분 직사각막대에 “1”이라고 표시

3
그림,

포함
직사각막대 2등분 직사각막대에 전체 색칠해 “1”이라고 표시

4
그림,

포함
직사각막대 2등분 직사각막대에 전체 색칠

5
그림,

포함
직사각막대 2등분 직사각막대에 전체 색칠

6
그림,

포함
직사각막대 2등분 직사각막대에 전체 색칠

7
그림,

포함
직사각막대 2등분 직사각막대에 전체 색칠

8
그림,

포함
수직선 수직선 2칸이 하나

9
그림,

포함
사각형낱개 사각형 2개를 한 묶음

10
그림,

포함
사각형낱개 사각형 2개를 한 묶음

11
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

12
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

13
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

14
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

15
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

16
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

17
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음
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18
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

19
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

20
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

21
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

22
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

23
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

24
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

25
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

26
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

27
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

28
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

29
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

30
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

31
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

32
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

33
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

34
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

35
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음
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36
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

37
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

38
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

39
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

40
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

41
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

42
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

43
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

44
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음

45
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

46
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

47
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

48
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

49
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

50
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

51
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

52
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1

53
그림,

포함
원 낱개 원 2개를 한 묶음 는 1
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54
그림,

포함
사람 사람 2명 /사람 2명(사람2명을 하나로 보는 것을 나타낸 듯)

55

그림

과언

어,

포함

원 낱개 원 2개를 한 묶음,“두개를 두 개씩 묶는다”

56

그림

과언

어,

포함

원 낱개 원 2개를 한 묶음,“2개를 2개씩 나누면 한 묶음이 나온다.”

57

그림

과언

어,

포함

원 낱개
원 2개를 한 묶음,“어떤 물체가 2개 있는데 두 개씩 한

묶음으로 나타내면 한 묶음이 된다”

58

그림

과언

어,

포함

원 낱개
원 2개를 한 묶음 ->원 1개에 대응,“원 두 개를 두 개의 한

묶음 씩하면 일이된다”

59
언어,

포함
배상황 배 2조각을 2개씩 나누어 먹음

60
그림,

등분
직사각막대 2등분 직사각형에 하나씩 1표시

61
그림,

등분
직사각막대 2등분 직사각형에 하나씩 1표시

62
그림,

등분

직사각막대,

저울
2등분 직사각형을 2개의 저울에 하나씩 올려놓음

63
그림,

등분
직사각막대 2등분 직사각형 중 하나에만 색칠

64
그림,

등분
원낱개,사람 사람 하나에 원 하나씩

65
그림,

등분
사탕,사람 사람 하나에 사탕 하나씩

66
그림,

등분
원낱개 원 2개 중 하나

67
그림,

등분
원낱개 원 2개를 1개씩
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68
그림,

등분
원낱개 원 2개를 1개씩

69
그림,

등분
원낱개 원 2개를 1개씩

70
그림,

등분
원낱개 원 2개를 1개씩

71
그림,

등분
원낱개 원 2개를 1개씩

72
그림,

등분
사과 사과 2개에 각각 1이라고 표시

73
그림,

등분
수직선 수직선 2칸에 1씩 표시

74
그림,

등분
수직선 수직선에 0,1,2표시한 후 전체“2”표시

75
언어,

등분
공상황 친구들에게 공 2개를 두명에게 나누어주려면 1개씩 나눠줌

76
언어,

등분
압정상황 압정 2개를 선생님과 내가 나누어 사용함

77
언어,

등분
설명 2의 반

78

그림과

언어,등

분

원낱개
원 2개,“2개의 동그라미를 반으로 나눈뒤 그 나눈 몫을 2에서

빼준다.”

79

그림과

언어,등

분

원낱개 2를 oo로 표현한다.이것을 2묶음으로 나누면 1묶음 당 1개

80

그림과

언어,등

분

양,목장 양 2마리를 2칸의 목장에 넣으려고 한다.

81
그림,

답
사각형 1개(답만)

82
그림,

답
사각형 1개(답만)

83
그림,

답
사과 1개(답만)
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84
그림,

답
원 1개(답만)

85
그림,

답
원 1개(답만)

86
그림,

답
원 1개(답만)

87
그림,

답
원 1개(답만)

88
숫자,

답
답 1

89
언어,

문제
문제,답 이나누기이는 일

90
언어,

문제
문제,답 이나누기이는 일

91
언어,

설명
분수상황 2를 분모로하고 2를 분자로 하면 1이 된다.

92
언어,

설명
설명 2를 2로 나눈다.

93
그림,

문제
직사각막대 2÷2=1(2를 직사각막대로 표시)

94
그림,

문제
직사각막대 2÷2=1(2를 직사각막대로 표시)

95
그림,

문제
직사각막대 2->(나누기)1(2,1을 직사각막대로 표시)

96
그림,

문제
직사각막대 2,2만 표시

97

그림

과언

어,문

제

직사각막대 2나누기 2는 1(숫자는 직사각막대)

98
언어,

문제
문제,답 이 나누기 1는?

99 그림 반원? 반원을 3등분 (뭔지 모르겠음)

100숫자 공식? 2=2(뭘의미하는지 모름)
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4번 방 법 모 델 1÷2의 개념 이미지

1
그림,

등분
직사각형 직사각형을 선으로 반 나눔

2
그림,

등분
직사각형 직사각형을 선으로 반 나눔

3
그림,

등분
직사각형 직사각형 반반에 “0.5”

4
그림,

등분
직사각형 직사각형 반반에 “0.5”

5
그림,

등분
직사각형 직사각형 반반에 “0.5”

6
그림,

등분
직사각형 직사각형 반에 색칠

7
그림,

등분
직사각형 직사각형 반에 색칠

8
그림,

등분
직사각형 직사각형 반에 색칠

9
그림,

등분
직사각형 직사각형을 반은 실선,반은 점선으로 그리고 반에 “0.5”

10
그림,

등분
직사각형 직사각형 반 “0.5”

11
그림,

등분
직사각형 직사각형을 선으로 반 나눔

12
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눔

13
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눔

14
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눔

15
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눔

16
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눔

17
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눔

18
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눔->작은 원 두개

19
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눈 뒤 반반에 “0.5"
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20
그림,

등분
원하나 원 하나에 화살표 반반 잘려진 원

21
그림,

등분
원하나 원 하나를 선으로 나누고 ->반반 잘려진 원

22
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눈 뒤 ->반원 =>0.5

23
그림,

등분
원하나 원을 반씩 나눔

24
그림,

등분
원하나 원을 반씩 나눔

25
그림,

등분
원하나 원을 반씩 나눔

26
그림,

등분
원하나 원을 반씩 나눔

27
그림,

등분
원하나 원의 반에 동그라미

28
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눠 한쪽에 동그라미

29
그림,

등분
원하나 원을 선으로 반 나눠 한쪽에 동그라미

30
그림,

등분
원하나 원의 반에 색칠=1/2

31
그림,

등분
원하나 원의 반에 색칠

32
그림,

등분
원하나 원의 반에 색칠

33
그림,

등분
원하나 원의 반에 색칠

34
그림,

등분
원하나 원의 반에 색칠

35
그림,

등분
원,사람 원을 선으로 반 나눠 반쪽씩 2사람에게 나눠주는 그림

36
그림,

등분
원기둥 원기둥을 반으로 나눔

37
그림,

등분
수직선 전체 1에 반반 “0.5”로 표시

38
그림,

등분
수직선 전체 1에 반반 “0.5”로 표시

39
그림,

등분
수직선 전체 1에 반반 “0.5”로 표시
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40
그림,

등분
수직선 전체 1에 반반 “0.5”로 표시

41
그림,

등분
수직선 전체 1에 반반 “0.5”로 표시

42
그림,

등분
수직선 전체 중 반에 “0.5”로 표시

43
그림,

등분
사탕,사람 사탕 하나를 두사람이 나눠먹음

44

그림과

언어,등

분

원
원을 선으로 반 나눈 뒤 ->반원 “어떠한 물체를 반으로 자르면 1의

반인 0.5가 된다.

45

그림과

언어,등

분

원
원을 선으로 반 나눈 뒤 ->반원 “어떠한 물체를 반으로 자르면 1의

반인 0.5가 된다.

46

그림과

언어,등

분

원 원 하나 “1개의 동그라미를 반으로 나눈 뒤 1에서 그 몫을 빼줌

47

그림과

언어,등

분

원 원을 선으로 반 나눔 “1을 2로 나눈다”

48

그림과

언어,

등분

직사각형 직사각형 하나 ->(나누면)직사각형 반에 색칠 “반”

49
언어,

등분
설명 한 도형에 반

50
언어,

등분
설명 1의 반

51
언어,

등분
설명 반

52
언어,

등분
피자상황 피자 한 조각을 2조각으로 나눠 먹음

53
언어,

등분
피자상황 피자 한 조각을 2명이 나눠 먹음

54
언어,

등분
빵상황 빵 하나를 둘이서 나눠먹음

55
언어,

등분
사과상황 사과 하나를 둘이서 나눠먹음

56
언어

등분
사탕상황 사탕 한 개를 2봉지에 나누면 1/2
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57
언어,

등분
사과상황 사과 하나를 둘이서 나눠먹음

58
언어,

등분
물상황 물 1L를 둘이서 나눠먹으면 1/2L씩 먹음

59
그림,

포함
원낱개 한 묶음 안에 실선원,점선 원 하나씩

60
그림,

포함
원낱개 한 묶음 안에 실선원,점선 원 하나씩

61
그림,

포함
원낱개 한 묶음 안에 실선원,점선 원 하나씩

62
그림,

포함
원낱개 한 묶음 안에 실선원,점선 원 하나씩

63
그림,

포함
원낱개 한 묶음 안에 원,엑스표 하나씩

64
그림,

포함
원낱개

한 묶음 안에 실선원,점선 원 하나씩,“2개씩 묶기 위해 반개를

채운다”

65
그림,

포함
사각형 사각형 하나,?하나

66 언어 설명 1을 2로 나누지 못하기 때문에 소수점을 이용하여 나눈다

67 언어 설명 2로 1을 나눌 수 없으니까 2가 분모가 되어서 분수를 만든다

68
그림,문

제
직사각형 직사각형으로 1과 2만 표현,“1/2”

69
그림,문

제
직사각형 직사각형으로 1과 2만 표현

70
그림,문

제
직사각형 1나누기 2는 0.5(1과 2만 직사각형으로 표현)

71
그림,문

제
직사각형 1나누기 2는 0.5(1과 2만 직사각형으로 표현)

72
그림,문

제
직사각형 1나누기 2는 2(1과 2직사각형 표현)

73
언어

문제
문제 1나누기 이는 이분의 일

74
언어

문제
문제 1을 2로 나눈다

75
언어

문제
문제 1을 2로 나눈 것

76
언어

문제
문제 1을 2로 나눈 것
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77
언어

문제
문제 일 나누기 이는?

78
언어

문제
문제 1나누기 2는 =1/2입니다

79 그림 직사각형 직사각형 2개 =2/1=2(잘못됨)

80 그림 원낱개 o/oo

81 그림 원낱개 o...o??

82 그림 원낱개 원 2개가 한묶음,묶음이 5개(??)

83 그림 원낱개 원 2개가 한묶음

84 그림 원낱개 원 2개 중 하나에 동그라미

85 그림 원낱개 원 2개를 하나씩 동그라미

86 그림 원 하나 원 하나

87 그림 원 하나 원 하나

88 그림 원 하나 원을 10등분함(??)

89 그림
사각형

하나
사각형 하나 ??

90 그림 빵,사람 빵 하나,두 사람 ->1<나머지>(??)

91 그림 사람 사람 2명

92 그림,답 원 하나 원 하나 =0.5

93 그림,답 사각형 0.5를 사각형으로 표현

94 숫자 1 1(뭔지모름)

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100무응답
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5번 방 법 모 델 2÷4의 개념이미지

1
그림,등

분
직사각막대 전체 2인 직사각막대를 4등분하여 각각 0.5표시

2
그림,등

분
직사각막대 전체 2인 직사각막대를 4등분

3
그림,등

분
직사각형 2개의 직사각형이 반씩 색칠되 있음

4
그림,등

분
사람,사탕 사탕 2개를 4명이 나눠 먹음

5
그림,등

분
사람,원 원 2개를 4명이 나눠 먹음

6
그림,등

분
사과 사과 2개를 반씩 나눠 반씩 4부분

7
그림,등

분
사과 사과 2개를 반씩 나눠 반씩 4부분

8
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 반씩 나눠 반씩 4부분

9
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 반씩 나눠 반씩 4부분

10
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 반씩 나눠 반씩 4부분

11
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 반씩 나눠 반씩 4부분

12
그림,등

분
원 낱개 원을 반으로 점선으로 나눔,2원이라 총 4부분

13
그림,등

분
원 낱개 원의 반씩 묶음 반원이라 총 4개

14
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔,반원으로 잘라짐

15
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔,반원으로 잘라짐

16
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔,반원으로 잘라짐

17
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔

18
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔
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19
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔

20
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔

21
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔

22
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔

23
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔

24
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔

25
그림,등

분
원 낱개 원 2개를 점선으로 반으로 나눔

26
그림,등

분
수직선 전체 2인 수직선을 4등분하여 각각 0.5표시

27
그림,등

분
수직선 전체 2인 수직선을 4등분하여 각각 0.5표시

28
그림,등

분
수직선 전체 2인 수직선을 4등분하여 각각 0.5표시

29
그림,등

분
수직선 전체 2인 수직선을 4등분하여 각각 0.5표시

30
그림,등

분
수직선 전체 2인 수직선을 4등분하여 각각 0.5표시

31
그림,등

분
수직선 전체 2인 수직선을 4등분하여 한 칸에 0.5표시

32

그림과

언어,등

분

원 낱개 원 2개를 선으로 반 나눔,2를 4로 나눈다.

33
그림과
언어,등
분

원 낱개
원 2개를 선으로 반 나눔,2개를 4개씩 나누면 작은 수를 큰 수로 나누는
것이므로 자연수가 될 수 없다.그럼 4개 중 2개가 되고,2개 중 한 개가

되므로 1/2이다.

34

그림과

언어,등

분

사탕,비닐 사탕 2개를 4봉지에 나누면 1봉지에 1/2개가 들어간다.

35
언어,

등분
사과상황 사과 2개를 가족 4명이 나누어 먹었음

36
언어,

등분
사과상황 사과 2개를 가족 4명이 나누어먹으려면 사과 반쪽씩 먹음
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37
언어,

등분
사과상황 사과 2개 중 1개를 2명씩 먹음

38
그림,포

함
원 4개 원 중 2개만 색칠

39
그림,포

함
원 2개의 실선원,2개의 점선원으로 한 묶음

40
그림,포

함
원 2개의 실선원,2개의 점선원으로 한 묶음

41
그림,포

함
원 2개의 실선원,2개의 점선원으로 한 묶음,1/2

42
그림,포

함
원 2개의 원과 2개의 엑스를 한 묶음

43
그림,포

함
원 실선원 2개,점선 원 2개를 각각 묶음

44
그림,포

함
직사각형 한 묶음 안에 직사각형 2개와 ?2개

45
그림,포

함
직사각형 2*2사각형에 가로로 긴 선으로 나눔

46
그림,포

함
직사각형 2*2직사각형의 반에 색칠

47
그림,포

함
직사각막대 직사각막대 2개와 2개의 빗금

48
그림,포

함
직사각막대 직사각형 2개와 점선으로 된 2개로 전체 4를 보면 0.5

49
언어,

답
분수 2/4=1/2

50

그림과

언어,포

함

원
2개의 실선원,2개의 점선원으로 한 묶음,4개씩 묶기 위해 반개를

채운다

51
그림,등

분
원,사각형 2L직사각형물통에 4명 사람에게 나누면 1/2L

52
그림,포

함?
원 낱개 원 4개를 한 묶음으로 해서 2묶음 그림

53
그림,포

함?
원 낱개 4등분된 원이 2개

54
그림,포

함?
원 낱개 4등분된 원이 2개

55 언어 분수설명 4를 분모로하고 2를 분자로 해서 약분함

56 언어 소수설명 2를 4로 나누지 못하기 때문에 소수점을 이용해 나눈다.
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57
언어,문

제
문제 2나누기 4는 1/2입니다

58
언어,문

제
문제 이 나누기 사는?

59
언어,문

제
문제 2를 4로 나눈다

60
언어,문

제
문제 이 나누기 사는 이분의 일

61
그림,문

제
직사각막대 2나누기 4는 이(계산 잘못함,2와 4를 직사각막대로)

62
그림,문

제
직사각막대 2를 4로 나누면 0.5(2와 4가 직사각막대)

63
그림,문

제
직사각막대 2나누기 4는 0.5(2,4는 직사각막대)

64
그림,문

제
직사각막대 2나누기 4는 1/2(2,4는 직사각막대)

65
그림,문

제
직사각막대 2와 4를 직사각막대로 표시,1/2

66
그림,문

제
직사각막대 2,4

67그림,답 원낱개 원 2개 =0.5

68그림,답 원하나 원 반개

69그림,답 사각형 사각형 반개에 색칠

70그림,답 사각형 사각형 반개 =0.5

71언어,답 설명 한 도형의 반

72
그림,답

?
원낱개 원 2개 중 1개 반을 묶은 후 내보냄(0.5만 남김)

73 그림 직사각막대 2칸 직사각막대 2개 =2

74 그림 직사각형 직사각형 2개->사각형을 3등분을 함(잘못함)

75 그림 사각형 큰 사각형 1개와 작은사각형 2개(??)

76 그림 전체원 10등분 된 원이 2개

77 그림 전체원 4부분으로 나뉨(등분 아님)

78 그림 원 낱개 oo/oooo



- 134 -

79 그림 원 낱개 원 2개

80 그림 원 낱개 원 2개가 한 묶음으로 2묶음

81 그림 원 낱개 원 2개 ->4명의 사람이 나눠먹으면 ->나머지 2(?)

82 그림 원 낱개 원 4개에 2개를 화살표로 연결

83 그림 원낱개 원 4개가 한묶음,묶음이 5개(??)

84 그림 원낱개 oo....oo??

85 그림 원 낱개 원 2개

86 그림 원 낱개 원 2개

87 그림 원 낱개 원 4개를 2개씩 묶음

88 그림 원 낱개 원 4개를 2개씩 묶어 원 2개와 대응

89 그림 사람 사람 4명을 2명씩 선으로 나눔

90 그림 사과 사과 2개

91 숫자 숫자 4나누기 2

92 숫자 숫자 2

93
그림과

언어
원낱개

원 2개,2개의 동그라미를 반으로 나눈 뒤 그 몫을 또 반으로 나누고 2

빼고 몫을 해줌

94 언어 문제 2를 4로

95 언어 설명 2의 반

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100무응답
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6번 방 법 모 델 


÷2의 개념 이미지

1 그림,등분 반원 반 원을 또 반으로 나눈 1/4원을 하나씩 묶음

2 그림,등분 반원 반 원을 또 반으로 나눈 1/4원을 하나씩 묶음

3 그림,등분 반원 반 원을 또 반으로 나눈 1/4원을 하나씩 묶음

4 그림,등분 반원 반원을 선으로 반 나누고->1/4원만 남김

5 그림,등분 반원 반 원을 점선으로 반 나눔

6 그림,등분 반원 반 원을 선으로 반 나눔

7 그림,등분 반원 반 원을 선으로 반 나눔

8 그림,등분 반원 반 원을 선으로 반 나눔

9 그림,등분 반원 반 원을 선으로 반 나눔

10그림,등분 반원 반 원의 반에 동그라미

11그림,등분
반원,원하

나
반원의 반에 색칠 ->원 하나를 4등분(점선)하고 그 중 한칸 색칠

12그림,등분 반원,사람 반 원을 선으로 반 나누고 두 사람에게 화살표

13그림,등분 원 하나 원 하나를 반으로 나누고 ->두 개로 나뉜 것에 또 반으로 나눔

14그림,등분 원 하나 원 하나를 반으로 나누고 ->두 개로 나뉜 것에 또 반으로 나눔

15그림,등분 원 하나 원 하나를 반으로 나누고 ->두 개로 나뉜 것에 또 반으로 나눔

16그림,등분 원 하나 1/2원(반점선)에서 그의 반에만 색칠

17그림,등분 원 하나 1/2원에서 그의 반에만 색칠->전체원에서 1/4에 색칠

18그림,등분 원 하나 원 반에 선을 긋고 한쪽 반의 반에 색칠

19그림,등분 원 하나 직사각형을 4등분 한 것 중 한 칸 색칠

20그림,등분 직사각형 직사각형을 2등분하고 그 반쪽에 다시 반에 색칠

21그림,등분 직사각형 직사각형을 2등분하고 그 반쪽에 다시 반에 색칠

22그림,등분 직사각형 직사각형을 2등분하고 그 반쪽에 다시 반에 색칠

23그림,등분 직사각막대 직사각형을 4등분 한 것 중 한 칸 색칠

24그림,등분 직사각막대 직사각형을 4등분 한 것 중 한 칸 색칠

25그림,등분 직사각막대 직사각형을 4등분 한 것 중 한 칸 색칠

26그림,등분 직사각막대 직사각형을 4등분 한 것 중 한 칸 색칠

[부록 9] (분수)÷(자연수)의 개념 이미지 유형 분석
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27그림,등분 직사각형
직사각형 2등분 중 반에 색칠->직사각형을 4등분 한 것 중 한 칸

색칠(2*2)

28그림,등분 직사각형 직사각형 2등분“1/2”->직사각형을 4등분“1/4”(1*4)

29그림,등분 직사각형 직사각형을 십자로 4등분 (2*2)

30그림,등분 직사각형
2*2직사각형에 전체 1,반을 1/2로 표시하고 그 중 가로로 반반

1/4로 표시

31그림,등분 수직선 전체 1/2인 수직선을 반반 나눠 각각 “1/4”표시

32그림,등분 수직선 전체 1/2인 수직선을 반반 나눠 각각 “1/4”표시

33그림,등분 수직선 전체 1/2인 수직선을 반반 나눠 각각 “1/4”표시

34그림,등분 수직선 전체 1/2인 수직선을 반반 나눠 각각 “1/4”표시

35
그림과언

어,등분
비닐,사탕 사탕 1/2개를 2봉지에 나누면 1개의 사탕의 1/4이 들어간다

36
그림과언

어,등분
반원 반원 ,“2개씩 묶어 보세요”

37
그림과언

어,등분
반원

반원의 반에 색칠(나머지반은 점선으로 전체원표시),“1/2을 2개씩

나누면 자연수가 나올 수 없고 그러면 1/2개는 2/4로 바꿔 2로 나누면

1/4”

38
그림과언

어,등분
반원

반원,“반개의 동그라미를 반으로 나눈 뒤 그 몫을 반개의 동그라미

즉 0.5에서 빼줌”

39언어,등분 고구마상황
고구마 1/2가 있었는데 나와 동생이 1/2에 고구마를 반으로 잘라서

나누어 먹음

40언어,등분 설명 반의 반

41그림,포함 원 낱개
1/2원에서 2개의 원을 점으로 만들어서 한 묶음으로 만들어 1/4원이

되게함

42그림,포함 원 낱개 원 하나를 선으로 그리고 나머지 원은 점선으로 2개가 한묶음이 2묶음

43
그림과언

어,포함
원 낱개

원 하나를 선으로 그리고 나머지 원은 점선으로 2개가 한묶음이

2묶음,“1/2을 2개씩 묶기 위해 한 개 반을 채운다.”

44그림,등분 물통(원통) 1/2L가 들어있는 물을 2통에 1/2씩 나누어 먹음

45
그림,등분,

답
물통(원통) 1/2L물통에서 1/2를 따르면 ->1/4이 됨

46
그림,등분,

답
원,사각형 1/2L물통에서 2명 먹으면 ->2개 직사각형에 1/4이 됨

47
그림,등분,

답
직사각형 작은 직사각형(1/2의미하는듯)->더작은 직사각형(1/4의미)=0.25
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48그림,문제 직사각막대 1/2나누기 2는 1/4(1/2,2만 표현)

49그림,문제 직사각막대 1/2나누기 2는 1/4(1/2,2만 표현)

50그림,문제 직사각막대 1/2,2만 표현

51그림,문제
직사각형,

원
1/2,2만 표현

52 그림,답 직사각형 직사각형?=0.25

53 그림,답 1/4원 1/4크기의 원

54
언어,역수

곱셈
푸는방법

1/2에서 나누기 2를 하면 곱하기로 바뀌면서 약수가 된다.그 후

분모는 분모,분자는 분자끼리 곱한다.

55
언어,소수

나눗셈
소수설명 1/2를 0.5로 고친 후 2로 나눔

56
언어,문제

와 답
문제와답 1/2나누기 2는 1/4입니다.

57
언어,문제

와답
역수상황 1/2곱하기 1/2를 하면 1/4가 된다.

58언어,문제 소수상황 1/2를 소수로 바꿔 5/10이 되면 0.5가 돼서 0.5를 2로 나눈다.

59언어,문제 문제 이분의 일 나누기 이는?

60언어,문제 문제 1/2를 2로 나눔

61언어,문제 문제 이분의 일 나누기 이

62 언어,답 답 1/4

63
그림과언

어,문제
직사각형 1/2나누기 2에서 곱하기로 고쳐서

64 그림 사람,사과 사람 2명에 사과 2개씩

65 그림 직사각형 직사각형 2등분 전체에 색칠

66 그림 직사각형 직사각형 2등분 반에 색칠 ->직사각형 하나 전체 색칠

67 그림 직사각형 2등분된 직사각형 안에 “1/2”라고 표시,전체는 2?

68 그림 직사각형 직사각형 하나

69 그림 직사각형 직사각형 하나

70 그림 직사각형 직사각형 반개

71 그림 원하나 원 하나

72 그림 원하나 원 하나
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73 그림 원하나 원 하나

74 그림 원하나 원 하나

75 그림 원하나 원 하나를 2등분

76 그림 원하나 원 하나를 2등분

77 그림 원하나 원 하나를 2등분

78 그림 1/4원 1/4원인데 이상한 사선을 그어놓음

79 그림 원낱개 원 4개가 한 묶음

80 그림 원낱개 원 2개가 한 묶음

81 그림 원낱개 원 2개->1개

82 그림 원낱개 원 5개

83 언어 설명 역수와 약분,1

84
언어,문제

답
문제,답 이분의 일 나누기 이는 일

85
언어,문제

답
문제,답 이분의 일 나누기 이는 사가 된다.

86언어,공식 역수상황 1/2곱하기1/2=4???

87 언어,답 숫자 2=4

88 숫자 숫자 4

89 숫자 숫자 1

90 숫자 숫자 2/1

91 무응답

92 무응답

93 무응답

94 무응답

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100 무응답
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7번 방 법 모 델 


÷2의 개념이미지

1 그림,등분 1/4원 1/4원을 점선으로 이등분

2 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

3 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

4 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

5 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

6 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

7 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

8 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

9 그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

10그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

11그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

12그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분

13그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분 후 1/8조각씩 동그라미

14그림,등분 1/4원 1/4원을 선으로 이등분 ->1/8조각 “1/8”

15그림,등분 원 하나 8등분된 원 중 한칸에 색칠

16그림,등분 원 하나 4등분된 원 중 한칸에 색칠하고 한 칸을 선으로 반 나눔

17그림,등분 원 하나 점선으로 전체 원을 그리고 1/4원만 실선으로 표시 후 그 반에만 색칠

18그림,등분
원하나,

사람

원의 1/4칸 빼고 색칠 후 색칠 안된 칸을 선으로 반 나눈 뒤 2사람

나눔

19그림,등분
직사각막

대
2*4직사각형에 세로로 4칸에 1/4표시,가로에 1/8표시

20그림,등분
직사각막

대
4등분된 직사각막대 중 한칸에 색칠 =한칸 나누기 2=2등분

21그림,등분
직사각막

대
4등분된 직사각막대의 4칸을 점선으로 반으로 나눔(총 8칸)

22그림,등분
직사각막

대
4등분된 직사각막대 중 한 칸을 선으로 반 나눠 반에 색칠

23그림,등분
직사각막

대
8등분된 직사각막대 중 한칸에 색칠
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24그림,등분 직사각형 작은 사각형->더얇아진 사각형 =0.125

25그림,등분 직사각형 4등분된 직사각형(2*2)의 한 칸을 반으로 나눔

26그림,등분 수직선 전체 1/4인 수직선을 반으로 나누고 각각 “1/8”표시

27그림,등분 수직선 전체 1/4인 수직선을 반으로 나누고 각각 “1/8”표시

28그림,등분 수직선 전체 1/4인 수직선을 반으로 나누고 각각 “1/8”표시

29그림,등분 수직선 전체 1/4인 수직선을 반으로 나누고 각각 “1/8”표시

30그림,등분 수직선 전체 1/4인 수직선을 반으로 나누고 각각 “1/8”표시

31그림,등분 수직선 4등분된 수직선에서 한 칸만 2등분 표시

32언어,등분 설명 4개 중 1개를 2로 나눈다.

33언어,등분 물 상황 물 1/4L를 2잔씩 나누면 1/8L

34언어,등분 콜라 상황 콜라 1/4L를 2명이 먹으려고 하면 몇L먹을까요?

35언어,등분 감자상황 감자 1/4박스를 삼촌이 와서 반을 나눠주었다.

36언어,등분 물건상황 4개 중에 한 개를 반으로 나눔

37
그림과언

어,등분
원 하나 8등분된 원 중 한칸에 색칠,“1/4를 반으로 나눈다”

38
그림과언

어,등분
원 하나

4등분된 원 중 한칸에 색칠,“1/4을 2개로 나누면”8등분된 원 중 한

칸에 색칠 “1/8이 된다.”

39그림,포함 원낱개
원 하나와 점선원 3개로 총 4개 원 한 묶음,점선원4개 한묶음으로

2묶음

40
그림과언

어,포함
원낱개

원 하나와 점선원 3개로 총 4개 원 한 묶음,점선원4개 한묶음으로

2묶음,“1/4을 2개씩 묶기 위해 한 개와 1/4의 나머지를 채운다”

41 그림,답? 원낱개 원 8개에 원 하나 대응 (1/8?)

42그림,문제 원 하나 1/4나누기 2(원으로 1/4,2표현)

43그림,문제 원 하나 1/4나누기 2(원으로 1/4,2표현)

44그림,문제 원 하나 1/4나누기 2(원으로 1/4,2표현)

45그림,문제 직사각형 1/4나누기 2(직사각형으로 1/4,2표현)

46그림,문제 직사각형 1/4나누기 2에서 곱하기로 고쳐서 (직사각형으로 1/4,2표현)

47그림,문제 직사각형 1/4나누기 2로 나누면 1/2(답틀림)(직사각형으로 1/4,2표현)

48
그림,문제

,답
직사각형 1/4,2,1/8직사각형으로 표현

49그림,문제
직사각형,

원
1/4는 직사각형,2는 원으로 표현
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50그림,문제
직사각형,

원
1/4는 직사각형,2는 원으로 표현

51그림,문제
직사각형,

원
1/4는 직사각형,2는 원으로 표현

52언어,설명
푸는방법

설명

1/4에서 나누기 2를 하면 나누기가 곱하기로 바뀌어 뒷수가 역수가

된다 그것을 다시 곱하면 된다.

53언어,설명 소수설명 1/4를 25/100으로 만들어 0.25나누기 2를 한다.

54언어,설명 소수설명 1/4를 0.25로 고친 후 2로 나눈다.

55언어,문제 문제 1/4를 2로 나눈다.

56언어,문제 공식,답 역수 =1/4×1/2=1/8

57
언어,문제

,답
문제,답 1/4를 2로 나누면 1/8이 된다.

58 숫자 답 1/8

59 숫자,답 공식,답 1/4×2/1=1/8(공식이틀림)

60 그림 원 하나 4등분 원 중에 한 칸에 색칠

61 그림 원 하나 1/4->2/4

62 그림 원 하나 1/4->2/4

63 그림 원 하나 4등분 원 중에 두 칸에 색칠

64 그림 원 하나 4등분 원 중에 두 칸에 색칠

65 그림 원 하나 1/4원 ->1/6원

66 그림 원 하나 1/4원 ->1/6원

67 그림 원 하나 2등분 원 중 반에 색칠

68 그림 원 하나 2등분 원 중 반에 색칠

69 그림 원낱개 원 하나

70 그림 원낱개 원 4개 중 2개 연결(??)

71 그림 원 낱개 원으로 1/2표현 (원래 밑에 4,위에 1이었다가 밑에 2를 뺌)

72 그림 원 낱개 원으로 1/2표현 (원래 밑에 4,위에 1이었다가 밑에 2를 뺌)

73 그림 사과상황 사과 8개 묶음

74 그림
직사각막

대
직사각막대 반에 색칠

75 그림
직사각막

대
4등분 직사각막대 =2직사각막대 =1개 사각형
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76 그림
직사각막

대
4등분 직사각막대 중 한칸 색칠

77 그림
직사각막

대
4등분 직사각막대 중 두칸 색칠

78 그림
직사각막

대
직사각막대 4칸 중 2칸을 자름,한칸에 “1/4”

79 그림
직사각막

대
직사각막대 4칸 중 2칸 씩 묶음

80 그림
직사각막

대
직사각막대 4칸 중 2칸에 색칠

81 그림 직사각형 직사각형 2*24칸 중 한칸에 색칠

82 그림 직사각형 직사각형으로 1/2표현 (선 하나에 아래는2,위에는1)

83 그림
직사각형2

*2
1/4->2/4

84 그림 원통 1/4만큼 채워진 원통이 4개,전체 물통 나누기 2

85 그림 알수없음 알수없음

86 언어 피자 피자 4조각을 2명이서 나눠먹음

87 언어 문제,답 사분의 일 나누기 이는 이(틀림)

88 언어 문제,답 영점이오 나누기 이 =영점오(틀림)

89 숫자 숫자 2

90 숫자 숫자 8

91 숫자 숫자 1/4,8

92 숫자 숫자 1/2

93 숫자 계산 1/4×1/2=6(틀림)

94 숫자 숫자 1250원(??)

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100 무응답
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8번 방 법 모 델 


÷4의 개념이미지

1
그림,

등분
직사각형 2*2사각형 중 한칸 색칠 ->4*4사각형 중 한 칸 색칠

2
그림,

등분
직사각형 2*2사각형 중 한칸 색칠 ->4*4사각형 중 한 칸 색칠

3
그림,

등분
직사각형 4*4사각형의 가로칸에 1/4,세로칸에 1/16으로 표시

4
그림,

등분
직사각형 4*4사각형 한 칸에 동그라미

5
그림,

등분
직사각막대 4등분 직사각막대 중 한 칸을 다시 4개로 나눈 것

6
그림,

등분
직사각막대 4등분 직사각막대 중 한 칸을 다시 4개로 나눈 것 중 하나 색칠

7
그림,

등분
직사각막대 4등분 직사각막대 4칸 모두 다시 4개로 점선으로 나눈 것

8
그림,

등분
원 하나 16등분한 원 중 한 칸에 색칠

9
그림,

등분
원 하나 16등분한 원 중 한 칸에 색칠

10
그림,

등분
원 하나 4등분 원 중 한 칸을 다시 4등분 한 것 중 한 조각 색칠

11
그림,

등분
원 하나 원 하나에서 1/4조각을 떼서 1/4원조각을 4등분한 것

12
그림,

등분
원 하나 원 하나에서 1/4조각을 떼서 1/4원조각을 4등분한 것

13
그림,

등분
원 하나 1/4원을 4등분 한 것 중 하나에 색칠,원 하나를 16등분 중 하나

14
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

15
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

16
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

17
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

18
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것
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19
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

20
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

21
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

22
그림,

등분
1/4원조각 1/4원조각을 4등분한 것

23
그림,

등분
수직선

전체가 1인 수직선을 4등분한 뒤 1/4수직선을 다시 4등분해서 1/16

표시

24
그림,

등분
수직선 전체가 1/4인 수직선을 4등분해서 1/16표시

25
그림,

등분
수직선 전체가 1/4인 수직선을 4등분해서 1/16표시

26
그림,

등분
수직선 전체가 1/4인 수직선을 4등분해서 1/16표시

27
그림과언

어,등분
원 하나

16등분 원 중 4칸에 색칠된 상태,“1/4을 4개로 나누면 1/4이 4조각이

된다.이것을 다른 곳도 4개씩 나누면 16조각이고 그 중 한 개가

1/16이다”

28
언어,

등분
수박상황 수박 4조각을 4명이서 나눠 먹음

29
언어,

등분
물상황 물 1/4를 4잔씩 나누면 1/16L

30
언어,

등분
빵상황 빵 1/4조각을 4조각으로 나눈것

31
언어,

등분
고구마상황 고구마 1/4가 있는데 4명이 고구마 1/4를 4등분해 나눠먹음

32
언어,

등분
설명 4개 중 1개를 4로 나눈다.

33
언어,

등분
설명 4개 중 한 개를 4개로 나눔

34
그림,

포함
원 낱개 4개씩 한 묶음인 원 낱개 중 하나만 실선원(1/4),묶음이 총 4개

35
그림과언

어,포함
원 낱개

4개씩 한 묶음인 원 낱개 중 하나만 실선원(1/4),묶음이 총 4개

“1/4을 4개씩 묶기 위해 3개와 1/4의 나머지를 채운다.”

36
그림,문

제
직사각형 1/4나누기 4(직사각막대로 1/4,사각형낱개로 4표현)

37
그림,문

제
직사각형 1/4,4,1/16표현
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38
그림,문

제
직사각막대 1/4나누기 4을 곱하기 고쳐 풀기

39
그림,문

제
원 하나 1/4나누기 4(원으로 1/4,4표현)

40
그림,문

제
원 하나 1/4,4표현

41
그림,문

제

원 하나,

낱개
1/4를 4으로 갈라먹음

42
그림,문

제

원 하나,

낱개
1/4를 4으로 갈라먹음

43
그림,문

제
직사각형,원 1/4나누기 4(직사각막대로 1/4,원낱개로 4표현)

44
그림,문

제
직사각형,원 1/4나누기 4(직사각막대로 1/4,원낱개로 4표현)

45
그림,문

제,답
직사각형,원 1/4L물을 4명이 나눠 먹으면 3/8L씩 먹음

46
언어,문

제
문제 1/4을 4로 나눈다

47
언어,문

제
문제 1/4을 4로 나누면 1/16이 된다

48
언어,문

제
문제 사분의 일 나누기 사

49
언어,문

제
문제 사분의 일 나누기 사

50
언어,문

제
역수설명 1/4에서 나누기 4를 하면 곱하기로 바꿔 역수를 곱한다.

51
언어,문

제
소수설명 1/4를 1/4*25를 해서25/100가 되면 0.25나누기 2를 한다.

52
언어,문

제
소수설명

1/4을 0.25로 고친 후 2로 나눈다.

53 그림 원 낱개 16개의 원과 하나의 원 대응

54 숫자 답 1/16

55 숫자 답 역수 =1/16

56 숫자 답 0.0625

57 그림 수직선 16등분 된 수직선 중 하나에 체크

58
그림,문

제
직사각형 1/4을 4로 나누면 1

59 그림 직사각형 직사각형 하나
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60 그림 직사각형 직사각형 하나

61 그림
2*2직사각

형
1/4직사각형,4/4직사각형(색칠은 전체 안됨)

62 그림 직사각막대 16등분된 직사각막대

63 그림 직사각막대 4등분된 직사각막대

64 그림 직사각막대 4등분된 직사각막대

65 그림 직사각막대 4등분된 직사각막대의 한칸 색칠 (1/4)

66 그림 직사각막대 4등분된 직사각막대의 한칸 색칠 (1/4)

67 그림 직사각막대 4등분된 직사각막대,한 칸에 “1/4”->1

68 그림 직사각막대 4등분된 직사각형 전체 색칠

69 그림 직사각막대 전체 4인 직사각막대의 한칸 색칠 =한칸 ÷4=1칸이 4등분됨

70 그림
2*2직사각

형
1/4

71 그림 원 하나 원 하나

72 그림 원 하나 원 하나

73 그림 원 하나 원 하나

74 그림 원 하나 원 하나

75 그림 원 하나 원 하나

76 그림 원 하나 사등분된 원이 전체 색칠

77 그림 원 하나 사등분된 원이 전체 색칠

78 그림 원 하나 사등분된 원 중 하나(1/4)->사등분된 원 전체(1)

79 그림 원 하나 원 하나에 조각(뭘 나타내는지 알 수 없음)이 화살표되어있음

80 그림 원 낱개 원 4개

81 그림 원 낱개
원 1개 /원 4개 =원 하나(4를 곱하는 것으로 착각해서 4를 빼는

표시)

82 그림 1/4원 1/4원을 4부분으로 나누긴 했는데 등분이 아님
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83 그림 1/4원 1/4원을 4부분으로 나누긴 했는데 등분이 아님

84 그림 수직선 1/4가 전체에 4등분 되었으나 한 칸이 1/8로 적힘

85 언어 문제와답 사분의 일 나누기 사 =일

86 숫자 답? 1/4*1/4=16

87 숫자 답? 1/4*1/4=16

88 숫자 답? 16

89 숫자 답? 16

90 숫자 답? 1

91 숫자 답? 1

92 숫자 답? 1

93 숫자 답? 1/10

94 무응답

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100 무응답
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9번 방 법 모 델 


÷2의 개념이미지

1
그림,

등분
원 하나 3/4만 색칠 안하고 반으로 나눔

2
그림,

등분
원 하나 3/4원(나머지는 점선으로 표시)을 2등분 중 한 부분에 색칠

3
그림,

등분
원 하나 3/4부분에 색칠한 후 선으로 반 나눔

4
그림,

등분
원 하나 4등분원 3칸에 색칠 ->8등분원 3칸 색칠

5
그림,

등분
원 하나 4등분원 3칸에 색칠 ->8등분원 3칸 색칠

6
그림,

등분
원 하나 4등분원 3칸에 색칠해서 선으로 2등분

7
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

8
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

9
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

10
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

11
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

12
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

13
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

14
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

15
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분 (점선으로 한칸을 2등분해서 8등분으로 만듬)

16
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분

17
그림,

등분
3/4원 3/4원을 선으로 2등분 =3/8
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18
그림,

등분
3/4원 3/4원에서 반에 동그라미

19
그림,

등분
3/4원 3/4원에서 X자로 8등분으로 만듬

20
그림,

등분

2*2직사각

형
3/4직사각형을 대각선으로 반 자름

21
그림,

등분

2*4직사각

형
4등분된 직사각형에 3칸에 색칠한 부분에 “3/4”,가로로 반 나눠 “3/8”

22
그림,등

분

2*4직사각

형
2*4직사각형 중 2칸 엑스하고(3/4)3칸 묶음 (3/8)

23
그림,

등분
직사각막대 4등분 직사각막대 =3칸을 반으로 나눔

24
그림,

등분
직사각막대 3/4직사각막대 ->한 칸을 점선으로 2등분함

25
그림,

등분
직사각막대

3/4직사각막대 =3칸 ÷2=3칸을 반으로 나눠 다른 색으로 칠한

그림

26
그림,

등분
직사각막대 직사각막대를 4등분의 3칸 중 반에 색칠

27
그림,

등분
수직선 전체 3/4를 2등분해서 한 칸에 3/8

28
그림,

등분
수직선 전체 3/4를 2등분해서 한 칸에 3/8

29
그림,

등분
수직선 전체 3/4를 2등분해서 한 칸에 3/8

30
그림,

등분
수직선 전체 3/4수직선을 8등분 한 것을 반으로 나눈 곳에 표시 “3/8”

31

그림과

언어,

등분

원 하나 8등분원 3칸 색칠,“3/4을 2개씩 나누면 3/8이 된다.”

32

그림과

언어,

등분

원 하나 8등분원 3칸 색칠한 것 “3/4을 2개로 나누면”

33
언어,

등분
배상황 배 3/4그중에 나랑 친구랑 나누어 먹음
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34
언어,

등분
빵 상황 빵 3/4조각을 2조각으로 나누는 것

35
언어,

등분
물상황 물 3/4L를 2컵씩 나누면 한 잔에 3/8L

36
언어,

등분
설명 3/4을 두 개로 쪼갠 값

37
언어,

등분
설명 4개 중 3개를 2로 나눈다

38
언어,

등분
설명 4개 중 3개의 반

39
그림,

포함
원낱개 원 4개 중 3개 실선,하나 점선 한 묶음,다 점선 원 4개 한묶음

40
그림,

포함
원낱개 원 4개 중 3개 실선,하나 점선 한 묶음,다 점선 원 4개 한묶음

41 언어 소수설명 3/4분자의 25를 곱하고 75/100가 되면 0.75나누기 2를 함

42 언어 소수설명 3/4를 0.75로 고치고 2로 나눈다.

43 언어 푸는방법 나누기를 곱하기로 고쳐 뒤에 수가 역수로 곱한다.

44
그림,문

제
원 하나 3/4원과 1/2원 (역수취한 것까지 생각)

45
그림,문

제
원 하나 3/4원과 1/2원 (역수취한 것까지 생각)

46
그림,문

제
직사각형 3/4직사각막대와 사각형 2개

47
그림,문

제
직사각형 3/4직사각막대÷사각형 2개

48
그림,문

제
직사각막대 3/4직사각막대나누기 2칸 직사각막대

49
그림,문

제

직사각형,

원
3/4직사각막대,2개의 원

50
그림,문

제

직사각형,

원
3/4직사각막대,2개의 원 =3/8

51
그림,문

제,답

직사각형,

원
3/4L물을 2명이 나눠 먹으면 3/8L씩 먹음

52

그림과

언어,문

제

직사각형 3/4직사각막대에서 2로 나누면 3/8이 된다.(3/4만 직사각막대그림)
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53

그림과

언어,문

제

원 하나 3/4원 나누기 원 2개 (원만 그림표시)

54

그림과

언어,문

제

원 하나 3/4원을 원 2개 로 나눔

55 언어 문제 3/4을 2로 나눈다.

56 언어 문제 사분의 삼 나누기 이

57 언어 문제 사분의 삼 나누기 이

58 언어 문제 사분의 삼 나누기 이

59그림,답 수직선 수직선 8등분 중 3칸 표시

60그림,답 원낱개 원 세 개와 8개가 한 묶음

61언어,답 답 역수 =3/8

62언어,답 답 0.375

63언어,답 답 3/8

64언어,답 답 3/8

65언어,답 답 3/8

66 그림 직사각막대 4등분 직사각막대

67 그림 직사각막대 4등분 직사각형을 반 나눔

68 그림 직사각막대 4등분 직사각형중 3칸 색칠

69 그림 직사각막대 4등분 직사각형중 3칸 색칠된 것과 4칸 중 2칸 색칠

70 그림 사각형 사각형으로 1과 1/2표시

71 그림 사각형 사각형으로 3/2표시

72 그림
2*2직사각

형
사각형으로 1과 1/2표시

73 그림
2*2직사각

형
사각형으로 1과 1/2표시
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74 그림
2*2직사각

형
사각형 3/4에 색칠 ->6칸 중 3칸 색칠 (3/8)

75 그림
원,직사각

형
직사각형으로 1표시,원으로 1/2표시

76 그림 원 하나 원으로 1과 1/2표시

77 그림 원 하나 원으로 1과 1/2표시

78 그림 원 하나 원으로 1과 1/2표시

79 그림 원 하나 원으로 1과 1/2표시

80 그림 원 하나 원 하나 표시

81 그림 원낱개 원 3개를 묶은 것이 2개

82 그림 원낱개 원 4개 중 2개 묶음

83 그림 원낱개 분모가 원 4개,분자가 원 3개인데 분모에서 2,분자에서 3뺌(??)

84 그림 원낱개
분모가 원 4개,분자가 원 1개인데 분모 원 4개가 1개로 화살표

연결(?)

85 그림 원낱개 원 3개 묶고 위에 원 2개(모름)

86 그림
사람,원낱

개
원 4개 중 2개 제거 사람이 먹음,2개와 3개(뭘언어하는지 모름)

87 언어 문제 사분의 일 나누기 사 =일점오

88 언어 답 1과 1/4

89

그림과

언어,문

제

직사각형 3/4직사각막대에서 2로 나누면1과 1/2

90 무응답

91 무응답

92 무응답

93 무응답

94 무응답

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100무응답
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10번 방 법 모 델 


÷


의 개념 이미지

1
그림,

포함
원 하나 3/4색칠원 ->1/2색칠원,나머지 1/4색칠원 표시

2
그림,

포함
직사각막대 4등분된 직사각막대의 3칸을 선으로 표시한 뒤 1/2로 나눔

3
그림,

포함
직사각막대 4등분된 직사각막대의 3칸을 색칠한 뒤 그것을 2칸씩 나눔

4
그림,

포함
직사각막대

4등분된 직사각막대의 3칸을 선으로 표시한 뒤 2칸은 1,1칸은 1/2

표시

5
그림,

포함
3/4원 3/4원을 반원과 1/4원으로 나눠 1,1/2

6
그림,

포함
3/4원 3/4원을 반원과 1/4원으로 나눔

7
언어,

포함
설명

3/4은 1/2이 1개 포함,그러면 1/4이 남는데 1/4은 1/2에 반이므로 1과

1/2

8
언어,

포함
물컵상황 물3/4L를 1/2L들이컵에 나누어 담으면 1과 1/2컵

9
그림,

역수곱
원낱개 3개의 원과 1개의 점선원을 한 묶음으로 한 것이 2개

10
그림,

역수곱
원하나 3/4원이 2개

11
그림,

역수곱
원하나 3/4원이 2개

12
그림,

역수곱
원하나 3/4원이 2개

13
그림,

역수곱
원하나 3/4원이 2개

14
그림,

역수곱
원하나 3/4원이 2개

15
그림,

역수곱
수직선 6칸 수직선 중 3칸씩 ‘3/4’표시

16
그림,

역수곱
수직선 6칸 수직선 중 3칸씩 ‘3/4’표시

17
그림,

역수곱
수직선 3/4표시된 한칸 수직선이 2개

18
언어,

역수곱
설명 4개 중 3개를 2로 곱한다.

[부록 10] (진분수)÷(진분수)의 개념 이미지 유형 분석
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19
언어,

역수곱
설명 1/2을 역수를 하여 2/1즉,2로 바꾼 후 3/4와 곱함

20
언어,

역수곱
설명

3/4곱하기 2를 하고 약분을 하면 3/2이 된다.대분수로 고치면 1과

1/2

21
언어,

역수곱
설명 나누기를 곱하기로 고쳐서 뒤에 수를 역수로 만든 후 곱함

22
그림,

통분
원낱개 3개의 원을 2등분으로 나누어 1.5표시

23
언어,

통분
설명 3/4,2/4->3나누기 2->1.5

24
그림,

문제
원 하나 3/4색칠원 나누기 1/2색칠원

25
그림,

문제
원 하나 3/4색칠원 나누기 1/2색칠원

26
그림,

문제
원 하나 3/4색칠원 나누기 1/2색칠원

27
그림,

문제
원 하나 3/4색칠원 나누기 1/2색칠원

28
그림,

문제
직사각막대 3/4직사각막대,1/2직사각막대

29
그림,

문제
직사각막대 3/4직사각막대,1/2직사각막대

30
그림,

문제
직사각막대 3/4직사각막대,1/2직사각막대

31
그림,

문제
직사각막대 3/4직사각막대 나누기 1/2직사각막대

32
그림,

문제
직사각막대 3/4직사각막대÷1/2직사각막대

33
언어,

문제
문제 고구마 3/4중 1/2을 나누어 먹었다(?)

34
언어,

문제
문제 빵 3/4조각을 0.5조각으로 나눈 것

35
언어,

문제
문제 3/4을 1/2로 나눈 것

36
언어,

문제
문제 3/4을 1/2로 나눈 것

37
언어,

문제
문제 사분의 삼 나누기 이분의 일

38
언어,

문제
문제 사분의 삼 나누기 이분의 일
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39
그림,

문제답
직사각막대 3/4직사각막대,1/2=1과 1/2

40
그림,

문제답
직사각막대 3/4직사각막대,1/2=1과 1/2

41
언어,

문제답
답 사분의 삼 나누기 이분의 일 =일점오

42
그림,

답
직사각형 직사각형 1개와 1/2직사각형

43
그림,

답
직사각형 직사각형 1개와 1/2직사각형

44
그림,

답
직사각형 1과 1/2(직사각형을 분모 분자로 표현)

45
그림,

답
직사각형 1과 1/2(직사각형을 분모 분자로 표현)

46
그림,

답
원 하나 원 1개와 1/2원

47
그림,

답
원 하나 원 1개와 1/2원

48
그림,

답
원 하나 원 1개와 1/2원

49
그림,

답
원 낱개 1과 1/2(원을 분모 분자로 표현)

50
그림,

답
원 낱개 1과 1/2(원을 분모 분자로 표현)

51
숫자,

답
공식,답 3/4×2/1=1과 1/2

52
숫자,

답
공식,답 3/4×2/1=1과 1/2

53
숫자,

답
답 6/4,3/2,1과 1/2

54
숫자,

답
답 1과 1/2

55
숫자,

답
답 1과 1/2

56
숫자,

답
답 1과 2/4

57
숫자,

답
답 역수/약분 =3/2=1과 1/2

58
숫자,

답
답 3
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59 그림 직사각형 4개의 직사각형 중 3개 색칠,2등분 중 반쪽 색칠

60 그림 2*2직사각형 3/4원을 2등분함(3/8)

61 그림 직사각막대 3/4직사각막대

62 그림 직사각막대 3/4직사각막대

63 그림 직사각막대 3/4직사각막대

64 그림 직사각막대 3/4직사각막대-1/3막대

65 그림 직사각막대 4등분 직사각막대 =3칸을 반으로 나눔

66 그림 원 낱개 3개의 원과 점선원 하나를 한 묶음,점선원 4개 한 묶음 (3/8?)

67 그림 원 낱개 2개 원 묶음에 원 하나씩 화살표

68 그림 원 낱개 원 3개가 한 묶음,묶음이 2개

69 그림 원 낱개 4개 원과 2개 원(??)

70 그림 원 하나 원 하나

71 그림 원 하나 알수 없는부분으로 3/4원 나눔

72 그림 원 하나 알수 없는부분으로 3/4원 나눔

73 그림 원 하나 3/4원을 2등분함(3/8)

74 그림 원 하나 3/4원을 2등분함(3/8)

75 그림 원 하나 3/4원을 2등분함(3/8)

76 그림 원 하나 3/4원을 2등분함(3/8)

77 그림 원 하나 3/4원을 2등분함(3/8)

78 그림 원 하나 3/8원

79 그림 원 하나 4등분 원 하나와 1/4

80
그림과

언어
원 하나 3/4원을 알수 없는 원(3/8?)씩 나눔

81
그림과

언어
직사각막대 3/4에서 1/2을 나누면 3/8

82 언어 설명 분모는 분모끼리 나누면 3/2(예외 존재)

83 언어 설명 1/2의 두배와 1/4두배를 합친다

84 언어 설명 1/2의 두배와 1/4두배를 합친다

85 언어 설명 4개 중에 3개의 반

86 언어 문제 사분의 삼 나누기 이분의 이

87 무응답

88 무응답

89 무응답

90 무응답

91 무응답

92 무응답

93 무응답

94 무응답

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100무응답
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11번 방 법 모 델 


÷


의 개념 이미지

1
그림,

포함

2*2직사각

형
3/4직사각형->1/4정사각형이 3개

2
그림,

포함
직사각막대 3/4직사각형에 1/4L로 3컵 나뉨

3
그림,

포함
직사각막대 3/4직사각막대 한 칸씩 묶어 총 3개

4
그림,

포함
직사각막대 4등분 직사각막대 중 3칸에 선을 그어 3칸에 “3”표시

5
그림,

포함
원 하나 4등분 중 3칸 색칠 원->1/4원 3개 나옴

6
그림,

포함
원 하나 4등분 중 3칸 색칠 원->1/4원 3개

7
그림,

포함
원 하나 4등분 중 3칸 색칠 원->1/4원 3개

8
그림,

포함
원 하나 4등분 중 3칸 색칠 원에 1칸을 진하게 표시해서 포함되있음을 암시

9
그림,

포함
원 하나 4등분 중 3칸 색칠 원에 선으로 3등분 나눔

10
그림,

포함
원 하나 4등분 중 3칸 색칠 원에 선으로 3등분 나눔

11
그림,

포함
3/4원 3/4원을 3등분

12
그림,

포함
3/4원 3/4원을 3등분->3

13
그림,

포함
수직선 4등분된 수직선 중 3칸에 ‘3/4’,한칸당 1/4,“3”

14
그림,

포함
수직선 4등분된 수직선 중 3칸에 ‘3/4’,한칸당 1/4,“3”

15
그림,

포함
수직선 4등분된 수직선 중 3칸에 ‘3/4’,한칸당 1/4,“3”

16
그림,

포함
수직선 4등분된 수직선 중 3칸에 ‘3/4’,한칸당 1/4,“3”

17
그림,

포함
수직선 4등분 중 3칸을 표시 ‘3/4’->수직선 “3”

18
그림,

역수곱
직사각막대 3/4직사각막대 4개는 4등분 직사각형 전체 색칠 3개가 된다.

19
그림,

역수곱
직사각막대 3/4직사각막대 4개는 4등분 직사각형 전체 색칠 3개가 된다.
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20
그림,

역수곱
직사각막대 3/4직사각막대 4개는 4등분 직사각형 전체 색칠 3개가 된다.

21
그림,

역수곱
직사각형 3/4직사각막대와 4라고 적힌 직사각형

22
그림,

역수곱
원 하나 3/4원 4개

23
그림,

역수곱
원 하나 3/4원 4개

24
그림,

역수곱
3/4원 3/4원 4개

25
그림,

역수곱
3/4원 3/4원 4개

26
그림,

역수곱
원 낱언어 3개의 원과 한 개의 점선원을 하나로 묶은 것이 4개

27
언어,

역수곱
설명

나누기를 곱하기로 바꾼 뒤 뒤에 수가 역수가 되니까 약분을 하고

곱한다.

28
언어,

역수곱
설명 1/4을 역수를 하여 4/1즉,4로 바꾼 후 3/4과 곱한다

29
언어,

역수곱
설명,답 1/4을 역수한 후 약분할 분자 4와 분모 4를 약분 답은 3/1

30
언어,

역수곱
설명,답 4개 중 3을 4로 곱한다

31
언어,

역수곱
설명,답 3/4×4/1=3

32
언어,

역수곱
설명,답 3/4×4/1=3

33
언어,

역수곱
설명,답 3/4×4/1=3

34
언어,

역수곱
설명,답 역수/약분 =3

35
그림,

통분
원낱개 3나누기 1=3

36
언어,

통분
설명 3나누기 1=3

37
그림,

문제
직사각막대 3/4,1/4

38
그림,

문제
직사각막대 3/4,1/4

39
그림,

문제
직사각막대 3/4,1/4
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40
그림,

문제
직사각막대 3/4나누기 1/4

41
그림,

문제
직사각막대 3/4나누기 1/4

42
그림,

문제
직사각막대 3/4나누기 1/4

43
그림,

문제
원 하나 3/4원,1/4원

44
그림,

문제
원 하나 3/4원,1/4원

45
그림,

문제
원 하나 3/4원,1/4원

46
그림,

문제
원 하나 3/4원,1/4원

47
언어,

문제
문제 사분의 삼 나누기 사분의 일

48
언어,

문제
문제 사분의 삼 나누기 사분의 일

49
언어,

문제
문제 3/4을 1/4로 나눈다

50
언어,

문제
빵상황 빵 3/4조각을 0.25조각으로 나누는 것

51
언어,

문제
사탕상황 사탕 3/4봉지 중 1/4를 동생에게 나누어줌

52
그림,

답
원 낱개 원 3개

53
그림,

답
원 낱개 원 3개

54
그림,

답
원 낱개 원 3개

55
그림,

답
원 낱개 원 3개

56
그림,

답
원 낱개 원 3개

57
그림,

답

원하나,원낱

개
4등분 중 3칸 색칠 원 ->원 3개

58
그림,

답
직사각막대 3

59
그림,

답
직사각막대 3/4에 1/4을 나누면 3(3/4,1/4직사각막대표현)
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60
그림,

답
직사각형 직사각형 3개

61
그림,

답
직사각형 직사각형 3개

62
그림,

답
직사각형 직사각형 3개

63
그림,

답
직사각형 직사각형 3개

64
그림,

답
직사각형 직사각형 3개

65
그림,

답
사과 사과 3개

66
언어,

문제답
문제와답 사분의 삼 나누기 사분의 일 =3

67
언어,

문제답
문제와답 사분의 삼 나누기 사분의 일 =3

68
언어,

문제답
문제와답 3/4에서 1/4로 나누면 3이 된다.

69
숫자,

답
답 3

70
숫자,

답
답 3

71 그림
2*2직사각

형
3/4,1/4->3/16직사각형(3/16)

72 그림 직사각막대 3/4직사각막대에 1개 색칠 막대 포함(?)

73 그림 직사각막대 3/4

74 그림 직사각막대 1/4

75 그림 직사각막대 3/16

76 그림 원 하나 4등분 원이 3개(??)

77 그림 원 하나 4등분 원 한 칸을 3등분->3

78 그림 원 하나 3/4원을 이상하게 3등분(??)

79 그림 3/4원 3/4원을 이상하게 선으로 나눔?

80 그림 3/4원 3/4원을 이상하게 선으로 나눔?

81 그림 3/4원 3/4원이 4등분(3/16)
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82 그림 원 낱개 4개,4개(??)

83 그림 원 낱개 3개 원과 1개 점선원이 한 묶음

84
그림과

언어
원 하나 3/4나누기 3/4(?)

85 언어 설명 분모끼리 나누고,분자끼리 나누면 3이 나옴(오개념계산법)

86 언어 설명 4개 중에 3개를 4개로 나눔

87 언어 설명 4개 중에 3개를 4개로 나눔

88 숫자 숫자 3/4

89 무응답

90 무응답

91 무응답

92 무응답

93 무응답

94 무응답

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100무응답
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13번 방 법 모 델 


÷


의 개념 이미지

1
그림,

포함
원 하나 4등분 원 중 한칸에 색칠 ->1/8원 2개

2
그림,

포함
원 하나 4등분 원 중 한칸에 색칠 ,8등분 원 중 한칸에 색칠

3
그림,

포함

2*4직사각

형
2*4직사각형 두칸에 색칠

4
그림,

포함
1/4원 1/4원을 선으로 2등분

5
그림,

포함
1/4원 1/4원을 선으로 2등분

6
그림,

포함
수직선 전체 1을 4등분한 것 중 1칸을 2등분해서 1/8

7
그림,

포함
수직선 전체 1을 4등분한 것 중 1칸을 2등분해서 1/8

8
그림,

포함
수직선 전체가 1/4인 수직선은 1/8칸이 2개

9
그림,

포함
수직선 전체가 1/4인 수직선은 1/8칸이 2개

10

그림과

언어,

포함

원 하나
4등분 원 중 한칸에 색칠 후 그 한칸을 2등분한 8등분 원,“4개 중

1개를 8개 중 1개로 나눈다”

11

그림과

언어,

포함

문제와답 2/8원를 1/8원으로 나누면 2가 나온다.

12
언어,

포함
피자상황 피자 1/4조각을 1/8씩 나눠먹으면 몇 명 먹을까?

13
그림,

역수곱
직사각막대 1/4직사각막대 8개는 4등분 직사각막대 4/4직사각막대 2개가 된다

14
그림,

역수곱
직사각막대 1/4직사각막대 8개는 4등분 직사각막대 4/4직사각막대 2개가 된다

15
그림,

역수곱
원 낱개 실선원 하나와 점선원 3개가 한 묶음인데 8묶음이 있음

16
그림,

역수곱
1/4원 1/4원이 8개
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17
그림,

역수곱
1/4원 1/4원이 8개

18
언어,

역수곱
설명 1/4곱하기 8은 2가 된다

19
언어,

역수곱
설명 1/4이 8개 있는 값

20
언어,

역수곱
설명 나누기를 곱하기로 바꿈

21
언어,

역수곱
설명 나누기를 곱하기로 바꾸면 뒤에 수가 역수가 되어 약분하고 곱함

22
언어,

역수곱
설명 나누기를 곱하기로 바꾸면 뒤에 수가 역수가 되어 약분하고 곱함

23
언어,

역수곱
설명 1/8을 역수하여 8로 바꾼 후 1/4로 곱함

24
그림,

통분
직사각막대 2/8직사각막대,1/8직사각막대

25
그림,

통분
직사각막대 2/8직사각막대,1/8직사각막대 ->2

26
그림,

통분
직사각막대 2/8직사각막대,1/8직사각막대 ->2

27
숫자,

통분
숫자 1/4,1/8<-통분 2/8,1/8=2

28
그림,

문제
직사각막대 1/4직사각막대 <-1/8직사각막대

29
그림,

문제
직사각막대 1/4직사각막대 나누기 1/8직사각막대

30
그림,

문제
직사각막대 1/4직사각막대 나누기 1/8직사각막대

31
그림,

문제
직사각막대 1/4직사각막대 나누기 1/8직사각막대

32
그림,

문제
직사각막대 1/4직사각막대,1/8직사각막대

33
그림,

문제
원 하나 1/4원을 1/8원으로 나눔

34
그림,

문제

원,직사각형

하나
1/4원 나누기 1/8직사각형

35
언어,

문제
빵상황 빵 1/4조각을 1/8조각으로 나누는 것
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36
언어,

문제
감상황 감 1/4조각이 있었는데 그 중 1/8을 더 쪼개 친구랑 나눠먹었음

37
언어,

문제
문제 사분의 일 나누기 팔분의 일

38
언어,

문제
문제 1/4을 1/8로 나눔

39
언어,

문제
문제 1/4을 1/8로 나눔

40
언어,

문제
문제 1/4을 1/8로 나눔

41
그림,

답
원낱개 원 2개

42
그림,

답
원낱개 원 2개

43
그림,

답
원낱개 원 2개

44
그림,

답
원낱개 원 2개

45
그림,

답
원낱개 원 2개

46
그림,

답
사과 사과 2개

47
그림,

답

원하나,원낱

개
1/4원 ->원 2개

48
그림,

답
직사각형 직사각형 2개

49
그림,

답
직사각형 직사각형 2개

50
그림,

답
직사각형 1/4직사각형(2*2)->직사각형 2개

51
그림,

답
수직선 4등분된 수직선“1/4”->2가 전체인 수직선

52
그림,

답
배그림 배모양 2개

53
숫자,

답
숫자 2

54
숫자,

답
숫자 2

55
숫자,

답
숫자 2
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56
숫자,

답
숫자 2

57
숫자,

답
숫자 역수=2

58
숫자,

공식답
숫자 1/4*2/1=2

59
숫자,

공식답
숫자 1/4*2/1=2

60
그림,

문제답
직사각막대 1/4직사각막대 나누기 1/8직사각막대는 2

61
그림,

문제답
직사각막대 1/4직사각막대,1/8직사각막대=2

62
언어,

문제답
문제답 1/4을 1/8로 나누면 2가 된다

63
언어,

문제답
문제답 1/4나누기 1/8는 2

64 그림 원하나 1/4원 -2(?)

65 그림 원하나 1/4원(?)

66 그림 원하나 1/4원(?)

67 그림 원하나 1/4원을 8부분 나눔(등분도 아니고,1/32)

68 그림 원하나 1/4원->1/4원만 자르고,1/4가 2개(?)

69 그림 원하나 3/4원이 2개(?)

70 그림 원하나 1/4원을 8등분(1/32)

71 그림 원하나 1/4원을 8등분(1/32)

72 그림 1/4원 1/4원 하나

73 그림 원낱개 원 하나

74 그림 원낱개 원 4개,원 8개(??)

75 그림 원낱개 실선원2,점선원2묶음이 4개

76 그림 직사각막대 4등분 직사각막대 한 칸을 8등분 (1/32)

77 그림 직사각막대 4등분 직사각막대 한 칸을 8등분 (1/32)
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78 그림 직사각막대 8등분중 4칸에 ‘1/4’표시

79 그림 직사각막대 8등분중 4칸에 ‘먹은 것’,‘남은 것’

80 그림 직사각막대 1/4직사각막대 =1칸 나누기 1/8=1/8?(1/32같음)

81 그림 직사각막대 4등분 직사각막대 전체 색칠

82 그림 직사각막대 1/4직사각막대 8개 ->4/4직사각막대 3개

83 그림 직사각형 분모에 직사각형 2개,분자에 직사각형 1개

84 언어 설명 4중 1개를 8개로 나누었다.(1/32)

85 언어 문제 4나누기 팔분의 일(??)

86 숫자 숫자 1

87 숫자 숫자 1/4,1/8,32

88 숫자 숫자 1/4,1/8,1/32

89 무응답

90 무응답

91 무응답

92 무응답

93 무응답

94 무응답

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100무응답
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12번 방 법 모 델 3÷


의 개념이미지

1
그림,

포함
직사각형 직사각형 3개를 다 2등분해서 1/2직사각형이 총 6개

2
그림,

포함
직사각형 직사각형 3개를 다 2등분해서 1/2직사각형이 총 6개

3
그림,

포함
직사각형 직사각형 3개를 다 2등분해서 1/2직사각형이 총 6개

4
그림,

포함
원 하나 2등분된 원 3개,이걸 1/2원으로 나누면 6이 나옴

5
그림,

포함
원 하나 2등분된 원 3개

6
그림,

포함
원 하나 원 3개->반원으로 6개로 분리

7
그림,

포함
원 하나 원 3개->반원으로 6개로 분리

8
그림,

포함
수직선 전체 3인 수직선을 1/2단위로 나눠 총 6칸

9
그림,

포함
수직선 전체 3인 수직선을 1/2단위로 나눠 총 6칸

10
언어,

포함
피자상황 피자 3판이 있는데 1/2씩 나누어 먹음

11
언어,

포함
물상황 3L물병에서 1/2L씩 덜어 나눠주면 몇 명이 마실 수 있을까?

12

그림과

언어,

포함

수직선 전체 3인 수직선을 1/2로 나눠 “1/2이 6개이므로 답은 6이다.“

13

그림과

언어,

포함

원 하나 원 3개 ->2등분된 원 3개 “1/2이 6개 들어있음”->6

14

그림과

언어,

포함

직사각막

대

직사각막대 3칸에 반을 선으로 나눔 “3을 1/2개로 나누면 이게 6개가

된다.”

15
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

16
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

[부록 11] (자연수)÷(분수)의 개념 이미지 유형 분석



- 168 -

17
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

18
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

19
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

20
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

21
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

22
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

23
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

24
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

25
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

26
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

27
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

28
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

29
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개

30
그림,

역수곱
원낱개 3개원 묶음이 2개->6개

31
그림,

역수곱
초콜렛 초콜렛 3개가 있는데 3개를 더 사옴

32
숫자,

역수곱
숫자 3이 2개

33
언어,

역수곱
설명 1/2을 역수로 하여 2로 바꾼 후 3과 곱함

34
언어,

역수곱
설명 3곱하기 2하면 6이다

35
언어,

역수곱
설명 3이 2개 있는 값

36
언어,

역수곱
방법설명

나누기를 곱하기로 바꾼 뒤에 수가 역수가 된다.그 수를 같이 곱하면

된다
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37
언어,

역수곱
설명 1/2을 역수하면 2,3*2=6

38
그림,

문제

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2

39
그림,

문제

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2

40
그림,

문제

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2

41
그림,

문제

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2

42
그림,

문제

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2

43
그림,

문제

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2

44
그림,

문제

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2

45
그림,

답
원낱개 원 3개 ->6개

46
그림,

답
원낱개 원 3개 ->6개

47
그림,

답
원낱개 원 6개

48
그림,

답
원낱개 원 6개

49
그림,

답
원낱개 원 6개

50
그림,

답

원낱개,직

사각막대
원 3개,1/2직사각막대 =>6

51
그림,

답
직사각형 직사각형 3개 ->6개

52
그림,

답
직사각형 직사각형 6개

53
그림,

답
직사각형 직사각형 6개

54
그림,

답
직사각형 직사각형 6개

55
그림,

답
사과 사과 6개

56
언어,

답
숫자 역수=6
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57
언어,

답
숫자 6

58
언어,

답
숫자 6

59
언어,

답
숫자 6

60
언어,

답
숫자 6

61
언어,

답
숫자 6

62
그림,

문제답

직사각막

대
3직사각막대 나누기 1/2(인것 같음)=6

63
언어,

문제답
문제답 3에서 1/2을 나누면 6이 된다

64
언어,

문제답
문제답 3나누기 1/2은 6이다

65
언어,

문제답
문제답 3나누기 1/2은 6이다

66 그림
직사각막

대
3직사각막대를 반 나눔 (1과 1/2)

67 그림
직사각막

대
3직사각막대를 반 나눔 (1과 1/2)

68 그림
직사각막

대
3직사각막대 에 1/2를 나누면 0.6(??)

69 그림
직사각막

대
3직사각막대 ->1과 1/2막대

70 그림
직사각막

대
3직사각막대 ->1과 1/2막대

71 그림 직사각형 3개의 직사각형 중 하나와 반개 (1과 1/2)

72 그림 직사각형 큰 직사각형과 작은 직사각형 (1과 1/2?)

73 그림 직사각형 분모에 3개 직사각형,분자에 2개 직사각형(??)

74 그림 원낱개 원 3개를 선으로 2등분 함,(1과 1/2)

75 그림 원낱개 원 3개를 선으로 2등분 함,(1과 1/2)

76 그림 원낱개 원 3개 중 한 개와 반개에 색칠(1과 1/2)

77 그림 원낱개 원 3개 중 한 개와 반개를 묶음(1과 1/2)

78 그림 원낱개 큰 원 하나와 작은 원 하나(1과 1/2?)
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79 그림 원낱개 원 3개,원 2개 (1과 1/2?)

80 그림 원 하나 3/4와 1/2원

81 그림 원 하나 3/4와 1/2원

82 그림 수직선 전체 3인 수직선의 반을 나눔 (1.5)

83 그림 수직선 3이라고 적힌 수직선 ->수직선 총 3개 (?)

84 언어 설명 3의 반

85 언어 설명 3개를 2개로 나눔

86 언어 설명 3은 그대로 있고,1/2은 역분수한다.

87 숫자 숫자 1/6

88 숫자 숫자 1과 1/2

89 무응답

90 무응답

91 무응답

92 무응답

93 무응답

94 무응답

95 무응답

96 무응답

97 무응답

98 무응답

99 무응답

100무응답
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